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មតិករេរឿង 

                                                                     ទំពរ ័

ជំពូកទី១  
  េដរេីវៃនអនុគមន៍ 01 
 ១-អ្រǂបែ្រមប្រមួល 
 ២-េដរេីវ្រតង់ចំណុចមួយ 
 ៣-េដរេីវេលីចេន្ល ះមួយ 
 ៤-រូបមន្តេដរេីវ 
 ៥-េដរេីវបន្តបនទ ប់ 
ជំពូកទី២  
  អនុវត្តន៍េដរេីវ 
 ១-សមីករបនទ ត់ប៉ះ្រកបǂងអនុគមន៍មួយ 
 ២-ទិសេǮអេថរភពៃនអនុគមន៍ 
 ២-បរមេធៀបៃនអនុគមន៍ 
 ៣-ភពផត េប៉ង និង ចំណុចរបត់ 
 ៤-ចំេǁទបរម 
 ៦-េលបȠន និង សំទុះ 
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ជំពូកទី៣ 
  សកិǜអនុគមន៍ និង ្រកហ្វកិ 
  
 ១-សិកǜអនុគមន៍Ǎង 2y ax bx c    
 ២-សិកǜអនុគមន៍Ǎង ax b

y
cx d





 

 ៣-សិកǜអនុគមន៍Ǎង y ax b   
 ៤-សិកǜអនុគមន៍Ǎង 3 2y ax bx cx d     
 ៥-សិកǜអនុគមន៍Ǎង 4 2y ax bx c    

 ៦-សិកǜអនុគមន៍Ǎង 
2

' '

ax bx c
y

a x b

 



 

 ៧-សិកǜអនុគមន៍Ǎង 
2

2' ' '

ax bx c
y

a x b x c

 


 
 

 ៨-សិកǜអនុគមន៍Ǎង 
3 2

2( )

ax bx cx d
y

x 
  




 

 ៩-សិកǜអនុគមន៍Ǎង 2y ax bx c    
 
ជំពូកទី៤ 
  លǓំត់មនដំេǁះ្រǒយ 
ជំពូកទី៥ 
  លǓំត់អនុវត្តន៍ 



េដរេីវៃនអនុគមន ៍
	

 

	

េរៀបេរៀងេƽយ លឹម ផលគុន	 Page	3	

	

ជំពូកទី១ 

េដរេីវៃនអនុគមន៍ 

 
១-អ្រǂបែ្រមប្រមួល 
 និយមន័យ ៖ 
 េគឲយអនុគមន៍ ( )y f x  មន្រកបតំǁង  C  ។ 
 េបីអេថរ x  ែ្រប្របួលពី 1x  េទ 2x  េនះអនុគមន៍ ( )y f x   
 ែ្រប្របួលពី  1f x  េទ  2f x  េនះេគបនផលេធៀប y

x




 

 កំណត់េƽយ    2 1

2 1

f x f xy

x x x




 
 េȄថអ្រǂបែ្រមប្រមួល 

 មធយមៃនអនុគមន៍ ( )y f x  ពី 1x  េទ 2x  ។ 
 ឧទហរណ៍ េគឲយអនុគមន៍ 2 3 4y x x     ។ 
 រកអ្រǂបែ្រមប្រមួលមធយមៃនអនុគមន៍ពី 1 1x    េទ 2 4x   ។ 
 េគមន  1 1 3 4 2f       នងិ (4) 16 6 4 14f      

 េគបន    4 1 14 2 12
4

4 1 4 1 3

f fy

x

 
   

  
  ។ 

 ដូចេនះ 4
y

x





  ។ 
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២-េដរេីវ្រតង់ចំណុចមួយ 
 េដរេីវៃនអនុគមន៍  y f x  ្រតង់ចំណុច 0x x  (េបីមន) 

 កំណត់េƽយ    0
0

0 0

'( ) lim lim
ox x x

f x f xy
f x

x x x  


 

 
 

 ឬ       0 0
0

0
' lim

h

f x h f x
f x

h

 
   ែដល 0x x h  ។ 

 ឧទហរណ៍១ េគឲយអនុគមន៍ 3 2( ) 2 3y f x x x     
 ចូរគណន '(2)f   ? 
 េគបន 

2

( ) (2)
'( ) lim

2x

f x f
f x

x





 

                       
 

3 2 3 2

2

3 2
2

2 2

( 2 3) (2 2 2 3)
lim

2

2
lim lim 4

2

x

x x

x x

x

x x
x

x



 

     





  


 

 ដូចេនះ '(2) 4f    ។ 
 ឧទហរណ៍២ េគឲយ 2( ) 2 5f x x x    ។ គណន '(1)f  ? 

 េគបន 
0

(1 ) (1)
'(1) lim

h

f h f
f

h

 
  

                      
 

2

0

0

(1 ) 2(1 ) 5 1 2 5
lim

lim 4 4

h

h

h h

h

h





      


  
 

 ដូចេនះ '(1) 4f    ។ 
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៣-េដរេីវេលើចេន្ល ះមួយ 
 និយមន័យ ៖ 
 អនុគមន៍ f  មនេដរេីវេលីចេន្ល ះ I  លុះ្រǂែតǏមនេដរេីវ្រតង់ 
 ្រគប់ចំណុច x I  ។ 
 េគកំណត់សរេសរ 

0

( ) ( )
'( ) lim

x

f x x f x
f x

x 

  



  ។ 

 ឧទហរណ៍ េគឲយអនុគមន៍ ( ) ,ny f x x n IN    
 ចូរ្រǒយថ 1'( ) nf x nx    ្រគប់ x IR  ។ 

0

( ) ( )
'( ) lim

x

f x x f x
f x

x 

  



         

  
 

 

0

1 2 1

0

1 2 1

0

1 1 1 1

( )
lim

( ) ( ) ( ) ...
lim

lim ( ) ( ) ...

.....

n n

x

n n n

x

n n n

x

n n n n

n

x x x

x

x x x x x x x x x

x

x x x x x x

x x x nx

 

  

 

  

 
   

  



           


         

    

 

ដូចេនះ 1'( ) nf x nx    ្រគប់ x IR  ។ 
សមគ ល ់
េបេីគǂង x h    ែដល 0x    េនះ 0h  
េគបន 

0

( ) ( )
'( ) lim

h

f x h f x
f x

h

 
   ។ 
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៤-របូមន្តេដរេីវ 
 អនុគមន៍  េដរេីវ 
 1) y a   (a  ចំនួនេថរ ) ' 0y   
 2) ny x  1' ny nx   
 3) ny ax  1' ny nax   
 4) y x  1

'
2

y
x

  

 5) 1
y

x
  

2

1
'y

x
   

 6)
n

a
y

x
  

1
'

n

na
y

x    

 7) y ax b   '
2

a
y

ax b



 

 8) ( )ny ax b   1' ( )ny na ax b    
 9) 1

y
ax b




 
2

'
( )

a
y

ax b
 


 

 10) y u v w    ' ' ' 'y u v w    
 11) ny u  1' ' ny nu u   
 12) y u  '

'
2

u
y

u
  

 13) y uv  ' ' 'y u v uv   
 14) y uvw                          ' ' ' 'y u vw uv w uvw    
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 15) u
y

v
  

2

' '
'

u v uv
y

v


  

 16) 1
y

v
  

2

'
'

v
y

v
   

 17) xy e  ' xy e  
 18) axy e  ' axy ae  
 19) lny x  1

'y
x

  

 20)  lny ax b   '
a

y
ax b




 
 21) siny x  ' cosy x  
 22) sin( )y ax  ' ( )y acos ax  
 23) cosy x  ' siny x   
 24) cos( )y ax  ' sin( )y a ax   
 25) tany x  

2

1
'

cos
y

x
  

 26) tan( )y ax  
2

'
cos ( )

a
y

ax
  

 27) coty x  
2

1
'

sin
y

x
   

 28) cot( )y ax  
2

'
sin ( )

a
y

ax
   

 29) arcsiny x  
2

1
'

1
y

x



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 30) arccosy x  
2

1
'

1
y

x
 


 

 31) arctany x  
2

1
'

1
y

x



 

 32) coty arc x  
2

1
'

1
y

x
 


 

 33) uy e  ' ' uy u e  
 34) lny u  '

'
u

y
u

  
 35) siny u  ' 'cosy u u  
 36) cosy u  ' 'siny u u   
 37) tany u  

2

'
'

cos

u
y

u
  

 38) coty u  
2

'
'

sin

u
y

u
   

 39) arcsiny u  
2

'
'

1

u
y

u



 

 40) arccosy u  
2

'
'

1

u
y

u
 


 

 41) arctany u  
2

'
'

1

u
y

u



 

 42) coty arc u  
2

'
'

1

u
y

u
 


 

 43) vy u  '
' 'ln vu

y v u v u
u

   
   
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លំǓត់ និង ដំេǁះ្រǒយ 
I‐គណនេដរេីវៃនអនុគមន៍ខងេ្រកម ៖ 
1) 12 82 3

7
3 4

y x x    

េគបន 11 7 11 72 3
' 12 8 8 6

3 4
y x x x x        ។ 

2) 3
2 lny x x

x
    

េគបន 
2 2

1 3 1 1 1 3
' 2

2
y

x xx xx x
        ។ 

3)  341
4 1

12
y x x    

េគបន 4 4 21
' 3( 4 1)'( 4 1)

12
y x x x x       

              3 4 2( 1)( 4 1)x x x      ។ 
4) 2 1y x x    

េគបន 
2 2

2 2

2
1

( 1)' 2 1'
2 1 2 1

x

x x xy
x x x x


   
   

 

               
2 2

22 2

1 1

2 12 1 1

x x x x

xx x x

   
 

  
 

ដូចេនះ 
2

2

1
'

2 1

x x
y

x

 



  ។ 
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5)
2

2

4

4 3

x x
y

x x




 
 

េគបន 
2 2 2

2 2

( 4 )'( 4 3) ( 4 3)'
'

( 4 3)

x x x x x x
y

x x

     


 
 

              

 

 

 

2 2

22

2 2

22

22

(2 4)( 4 3) (2 4)( 4 )

4 3

(2 4) ( 4 3) ( 4 )

4 3

6 12

4 3

x x x x x x

x x

x x x x x

x x

x

x x

     


 

      
 




 

 

6)
3

1

3( 3 4)
y

x x


 
 

េគបន 
3 2

3 2 3 2

( 3 4)' 3 3
'

3( 3 4) 3( 3 4)

x x x
y

x x x x

  
   

   
 

              
   

2

2 23 3

1 (1 )(1 )

3 4 3 4

x x x

x x x x

  
  

   
 

7)  5 4 1y x x   
េគបន  5 4 4 5' ( )' 1 ( 1)'y x x x x     

              
4 4 3 5

8 4 8

4 4

5 ( 1) 4 .

5 5 4

(9 5)

x x x x

x x x

x x

  

  

 
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II‐គណនេដរេីវៃនអនុគមនខ៍ងេ្រកម ៖ 
 2a) y 2x 3x 1    5 3b)y x x 2    
 3c)y x 3x 2    4 3d)y x 3x 4    
 2 3 4e)y 1 2x 3x 4x 5x      7f )y x 7x   

ដំេǁះ្រǒយ 
 2a)y 2x 3x 1    េនះ  y ' 4x 3   
 5 3b)y x x 2    េនះ 4 2 2 2y ' 5x 3x x (5x 3)     
 3c)y x 3x 2    េនះ  2y ' 3x 3 3(x 1)(x 1)      
 4 3d)y x 3x 4    េនះ 3 2 2y ' 4x 6x 2x (2x 3)     
 2 3 4e)y 1 2x 3x 4x 5x      េនះ 

2 3y' 2 6x 12x 20x     
 7f )y x 7x   េនះ 6 6y ' 7x 7 7(x 1)     
III‐គណនេដរេីវៃនអនុគមន ៍៖ 

 2 3

1 2 3
a)y

x x x
    

3

4

1 x
b)y 2 x

x 3
  

 
  32c)y x x   2 4d)y (x 1)   
 2e)y x 4x    2f )y 3 2x x    

ដំេǁះ្រǒយ 
 2 3

1 2 3
a)y

x x x
  

   
េនះ 2 3 4

1 4 9
y '

x x x
     
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3

4

1 x
b) y 2 x

x 3
      េនះ 2

5

1 4
y' x

xx
    

  32c)y x x    េនះ 2 3y ' 3(2x 1)(x x)  
 

 2 4d)y (x 1)     េនះ 2 3y ' 8x(x 1)   
 2e)y x 4x    េនះ  

2

x 2
y '

2 x 4x





   

 2f )y 3 2x x     េនះ 
2

1 x
y '

3 2x x


 

 
 

IV‐គណនេដរេីវ 
 x 1

a)y
x 1





 2x

b)y
x 2




 

 2x 2
c) y

x 2





 2x 3

d)y
x 1





 

 2

1
e)y

x x 1


 
 2

1
f )y

x 4x 3


 
 

ដំេǁះ្រǒយ 
 x 1

a)y
x 1





   ǂមរូបមន្ត    2

u u'v uv'
( )'
v v


   ។ 

 េគបន 2

(x 1)'(x 1) (x 1)'(x 1)
y'

(x 1)

    



 

                  2 2

(x 1) (x 1) 2

(x 1) (x 1)

  
 

 
  ។  

 2x
b)y

x 2



   េគបន 2 2

2(x 2) 2x 4
y'

(x 2) (x 2)

 
  

 
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 2x 2
c) y

x 2





   េគបន 

2 2

2(x 2) (2x 2) 2
y'

(x 2) (x 2)

  
 

 
  

 2x 3
d)y

x 1





  េគបន 2 2

2(x 1) (2x 3) 5
y'

(x 1) (x 1)

  
 

 
 

 2

1
e)y

x x 1


 
  

 េគបន 
2

2 2 2 2

(x x 1)' 2x 1
y '

(x x 1) (x x 1)

  
   

   
។ 

 2

1
f )y

x 4x 3


 
  

 េគបន 2 2 2 2

2x 4 2(x 2)
y'

(x 4x 3) (x 4x 3)

 
   

   
 ។ 

V‐គណនេដរេីវ 

 
2

2

x 1
a) y

x 1





 2

2x
b) y

x 1



 

 
2

2

x x
c) y

x x 1




 
 

2

2

x 2x
d)y

x 2x 3




 
 

 
2

2

x 4x
e)y

x 4x 3




 
 

3 2

3 2

2x 6x 1
f )y

x 3x

 



 

ដំេǁះ្រǒយ 

 
2

2

x 1
a) y

x 1





      ǂមរូបមន្ត    2

u u'v uv'
( )'
v v


   ។ 
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 េគបន   
2 2

2 2 2 2

2x(x 1) 2x(x 1) 4x
y '

(x 1) (x 1)

  
 

 
  

 2

2x
b) y

x 1



   េនះ 

2 2 2

2 2 2 2

2(x 1) 4x 2(1 x )
y '

(x 1) (x 1)

  
 

 
  ។ 

 
2

2

x x
c) y

x x 1




 
 

 េគបន 
2 2

2 2

(2x 1)(x x 1) (2x 1)(x x)
y '

(x x 1)

     


 
 

                  

3 2 3 2

2 2

2

2 2

2x x x 1 2x x x

(x x 1)

2x 2x 1

(x x 1)

     


 

 


 

  

 
2

2

x 2x
d)y

x 2x 3




 
 

 េគបន 
2 2

2 2

(2x 2)(x 2x 3) (2x 2)(x 2x)
y '

(x 2x 3)

     


 
 

                   
2 2

2 2 2 2

(2x 2)(x 2x 3 x 2x) 6(x 1)

(x 2x 3) (x 2x 3)

      
 

   
 

 
2

2

x 4x
e)y

x 4x 3




 
 

 
2 2

2 2 2 2

(2x 4)(x 4x 3) (2x 4)(x 4x) 6(x 2)
y'

(x 4x 3) (x 4x 3)

      
 

   
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3 2

3 2 3 2

2x 6x 1 1
f )y 2

x 3x x 3x

 
  

 
 

 េគបន 
3 2 2

3 2 2 4 2 3 2

(x 3x )' 3x 6x 3(x 2)
y '

(x 3x ) x (x 3) x (x 3)

  
     

  
   

VI‐គណនេដរេីវ 
1) 33sin siny x x   
េគបន 2' 3cos 3cos siny x x x   

               
 

2

2 3

3cos 1 sin

3cos cos 3cos

x x

x x x

 

 
 

2) 4sin cos4y x x  
េគបន 4 4' (sin )'cos4 (cos4 )'siny x x x x   

               

3 4

3

3

4cos sin cos4 4sin4 sin

4sin cos cos4 sin sin4

4sin cos5

x x x x x

x x x x x

x x

 

 



 

3) 2x xy e   
េគបន 2 22' ( )' (1 2 )x x x xy x x e x e      ។ 

4) 1

1

x

x

e
y

e





 

េគបន 
2

( 1)'( 1) ( 1)'( 1)
'

( 1)

x x x x

x

e e e e
y

e

    



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 2 2

( 1) ( 1) 2

( 1) 1

x x x x x

x x

e e e e e

e e

  
 

 
 ។ 

5)  21
ln 4 5

2
y x x    

េគបន 
2

2 2

1 ( 4 5)' 2
' .

2 4 5 4 5

x x x
y

x x x x

  
 

   
  ។ 

៥-េដរេីវបន្តបនទ ប់ 
 េដរេីវៃនអនុគមន៍  y f x  Ǖចមនេដរេីវខ្លួនឯងបន្តេទៀត។ 
 េគេȄេដរេីវបន្តបនទ ប់ដូចតេទ ៖ 
 េដរេីវទី1   (1)' '( )

dy
y f x f x

dx
    

 េដរេីវទី2   
2

(2)
2

'' ''( )
d y

y f x f x
dx

    

 េដរេីវទី3   
3

(3)
2

''' '''( )
d y

y f x f x
dx

    

 េដរេីវទី4     
4

4 (4)
4

d y
y f x

dx
   

 --------------------------------------------------------- 

 េដរេីវទីn       ( )
n

n n
n

d y
y f x

dx
    ។ 

  
ឧទហរណ៍១ គណនេដរេីវទី n ៃនអនុគមន៍ 1

y
x

   ? 
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 េគបន  12 2

1 1!
' 1 .y

x x
     

               

 

 

2

3 3

3

4 4

2 2!
'' 1 .

6 3!
''' 1

y
x x

y
x x

  

   

            

 

 ដូចេនះ  ( )
1

!
1 .

nn
n

n
y

x     ។ 

 ឧទហរណ៍២ គណនេដរេីវទី n ៃនអនុគមន៍ 2xy e  
 េគបន 2 1 2' 2 2x xy e e   

               
2 2 2

2 3 2

'' 4 2

''' 8 2

x x

x x

y e e

y e e

 

 
            

 

 ដូចេនះ ( ) 22n n xy e   ។ 
 ឧទហរណ៍៣ គណនេដរេីវទី n ៃនអនុគមន៍ xy xe  
 េគបន ' (1 )x x xy e xe x e     

              
'' (1 ) (2 )

''' (2 ) (3 )

x x x

x x x

y e x e x e

y e x e x e

    

    
                 

 

 ដូចេនះ  ( )n xy n x e    ។ 
 ឧទហរណ៍៤ គណនេដរេីវទី n ៃន sin( )y ax  ? 
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 េគបន ' cos sin( )
2

y a ax a ax


    

               

2 2

3 3

2
'' cos( ) sin( )

2 2
2 3

''' cos( ) sin( )
2 2

y a ax a ax

y a ax a ax

 

 

   

   

                    

 

 ឧបមថ ( ) sin( )
2

n n n
y a ax


   ពិត  

 េនះ ( 1) 1 1 1
cos( ) sin( )

2 2
n n nn n

y a ax a ax


   
     ពិត 

 ដូចេនះ ( ) sin( )
2

n n n
y a ax


   ។ 

 ឧទហរណ៍៥ គណនេដរេីវទី n ៃន cos( )y ax  ? 

 េគបន ' sin cos( )
2

y a ax a ax


     

               

2 2

3 3

2
'' sin( ) cos( )

2 2
2 3

''' sin( ) cos( )
2 2

y a ax a ax

y a ax a ax

 

 

    

    

                    

 

 ឧបមថ ( ) cos( )
2

n n n
y a ax


   ពិត  

 េនះ ( 1) 1 sin( )
2

n n n
y a ax

      

                 1 1
cos( )

2
n n

a ax  
  ពិត 
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 ដូចេនះ ( ) cos( )
2

n n n
y a ax


   ។ 

ឧទហរណ៍៦ គណនេដរេីវទី n ៃន lny x  

េគបន  01 0!
' 1y

x x
    

           12 2

1 1!
'' 1y

x x
     

           2

3 3

2 2!
''' 1y

x x
    

              34
3 3

6 3!
1y

x x
     

ឧបមថ   1( ) ( 1)!
1

nn
n

n
y

x

 
   ពិត 

េគបន          11
1

1 !
( )' 1 1

nn n
n

n n
y y

x





     

                     1

!
1

n

n

n

x     ពតិ 

ដូចេនះ    1( ) ( 1)!
1

nn
n

n
y

x

 
   ។ 

  
 

 
 
ជំពូកទី២ 
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អនុវត្តន៍េដរេីវ 
១-សមីករបនទ ត់ប៉ះ្រកបǂងអនុគមន៍មួយ 
 េមគុណ្របបទ់ិសៃនបនទ តប់៉ះនងឹ្រកបǂងអនុគមន ៍  y f x  
     ្រតង់ចណុំច 0x  គឺជេដរេីវៃន f  ្រតង់ 0x  គឺ 0'( )m f x  ។ 
 សមកីរបនទ តប់៉ះនឹង្រកបǂងអនុគមន៍  y f x  
     ្រតង់ចណុំច 0x  គឺ 0 0 0( ) : ( ) '( )( )T y f x f x x x    ។ 
ឧទហរណ៍  រកសមីករបនទ តប៉់ះែខƞេកង 2( ) : 1c y x    
្រតង់ចំណុច M  មនǕប់សីុស 0 1x    ។ 
ចំេពះ 0 1x   េនះ 2

0 1 1 2y     , េគបន (1,2)M  
េគមន ' 2y x  េនះេមគុណ្របប់ទិសៃនបនទ តប់៉ះ្រតង ់ 0 1x   
គឺ  0' ' 1 2y f   ។ 
ដូចេនះ   : 2 2( 1)T y x     ឬ  ( ) : 2T y x   ។  
 
 
 
 
 
 
 
 

2 3 4 5-1-2-3

2

3

4

-1

0 1

1

x

y

M	
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២-ទិសេǮអេថរភពៃនអនុគមន៍ 
 ក)អនគុមន៍េកើន 
     f  ជអនុគមន៍េកីនេលចីេន្ល ះ I លុះ្រǂែត '( ) 0f x   ្រគប់ x I  
    លកខណះ េប ី , I   ែដល    នឲំយ ( ) ( )f f   ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 ខ)អនគុមនចុ៍ះ 
     f  ជអនុគមន៍េកីនេលីចេន្ល ះ I លុះ្រǂែត '( ) 0f x   ្រគប់ x I  
    លកខណះ េប ី , I   ែដល    នឲំយ ( ) ( )f f   ។ 
 
 
 
 
 

O	
Y’	

Y	

X’	 X	

	

	

Y’	

Y	

X	O	
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 ឧទហរណ៍១ េគឲយអនុគមន៍ 
5 32

( )
5 3

x x
y f x x     

 ចូរបង្ហ ញថ f  ជអនុគមន៍េកីនេលី IR  ។ 
 េគមន 4 2 2 2'( ) 2 1 ( 1) 0f x x x x x         
 ដូចេនះ f  ជអនុគមន៍េកីនេនេលី IR  ។ 

 ឧទហរណ៍២ េគឲយអនុគមន៍ 
3

2( ) 2 5 3
3

x
y f x x x       

 ចូរបង្ហ ញថ f  ជអនុគមន៍ចុះេលី IR  ។ 
 េគមន 2 2'( ) 4 5 ( 2) 1 0f x x x x x              
 ដូចេនះ f  ជអនុគមន៍ចុះេនេលី IR  ។ 
 ឧទហរណ៍៣ េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ ៖ 

       
3

21 5 1 2 3
3

x
f x m x m x m        , 

  mជប៉Ǎ៉ែម៉្រត ។ 
 កំណត់លកខខណ្ឌ  m  េដមីបឲីយ f  ជអនុគមន៍េកីនជនិចចេលី    
 េគមន 2'( ) 2( 1) 5 1f x x m x m      ។ 
 េដីមបឲីយ f  ជអនុគមន៍េកីនេលី  លុះ្រǂែត : '( ) 0x f x    

 សមមូល 
2 2

1 0

' ( 1) (5 1) 3 2 0

a

m m m m

 

        

 

 សមមូល  1,2m   ។ 
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ឧទហរណ៍៤ េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ ៖ 
2

( ) 2014
2014

x
f x x    និងពរីចនំនួពិត 0 , 0a b   ។ 

ចូរ្រǒយថ
1 1 1

a b a b
f f

a b a b

             
 ្រគប់ , 0a b   ។ 

េគមន '( ) 1
1007

x
f x     មនឬស 1007x    ។ 

ចំេពះ  , 1007x    េនះ '( ) 0f x   េគបន f  េកនី 
ចំេពះ  1007,x    េនះ '( ) 0f x   េគបន f  េកីន 
ǂង 0

1 1

a b

a b
   

 
  និង  0

1

a b

a b





 
 

េគមន 
1 1

a a

a a b


  
  និង 

1 1

b b

b a b


  
 

េនះ 
1 1 1

a b a b

a b a b


 

   
  ឬ    ។ 

េƽយ    េនះ    f f   (េ្រពះ f  េកនីេលី  ) 
ដូចេនះ

1 1 1

a b a b
f f

a b a b

             
  ។ 

ឧទហរណ៍៥ េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ ៖ 

2

2
( )

1

x
f x

x



  ែដល x IR  

ក)សិកǜទិសេǮអេថរភពៃនអនុគមន៍ f  ។ 
ខ)ចូរេ្របៀបេធៀបចំនួន 

 2
0.6282

1 0.3141
A 


 និង 

 2
0.6284

1 0.3142
B 


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ដំេǁះ្រǒយ 
ក)សិកǜទិសេǮអេថរភពៃនអនុគមន៍ f   
េគមន 2

2
( )

1

x
f x

x



  ែដល x IR  

េគបន  
 

 
 

2 2 2

2 22 2

2 1 4 2 1
'( )

1 1

x x x
f x

x x

  
 

 
 

ចំេពះ  22: 1 0x IR x    េនះ  'f x  មនសញញ ដូច 21 x  
េបី '( ) 0f x   េនះ 21 0x   េគទញបន 1 21 , 1x x    ។ 
ǂǍងសញញ ៃន '( )f x  

     x           1                  1                
 'f x     

 
ចំេពះ  1,1 : ( ) 0x f x   និង

   , 1 1, : '( ) 0x f x       
ដូចេនះអនុគមន៍ f  េកីនេលីចេន្ល ះ  1,1  និង fជអនុគមន៍ចុះ
េលីចេន្ល ះ   , 1 1,     ។ 
ខ)េ្របៀបេធៀបចនួំន 

 2
0.6282

1 0.3141
A 


 និង 

 2
0.6284

1 0.3142
B 


  

េគមន  0.3141A f   នងិ   0.3142B f  
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េƽយចំនួន 0.3141 និង 0.3142 សថិតេនកនងចេន្ល ះ  1,1  
េនះǂមលកខណះអនុគមន៍េកនីេគបន 0.3141 0.3142  
នឲំយ    0.3141 0.3142f f   ។ 
ដូចេនះ 

 2
0.6282

1 0.3141
A 


   

 2
0.6284

1 0.3142
B 


  ។ 

ឧទហរណ៍៦  
ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិត 0x   ចូរ្រǒយថ ៖ 
ក) 1xe x   ខ) sin x x   

គ) 
2 3

ln(1 )
2 3

x x
x x     ឃ) (1 ) 1nx nx       

                                                        ( ែដល n IN  ) 
ដំេǁះ្រǒយ 
ក) 1xe x    
ǂង ( ) 1xf x e x     ែដល 0x   
េគបន '( ) 1 0xf x e     ្រគប់ 0x   េនះ fជអនុគមន៍េកីន 
ǂមលកខណះអនុគមន៍េកនីចំេពះ 0x   នឲំយ ( ) (0)f x f  
សមមូល 01 0 1 0xe x e       េនះ 1xe x     
ដូចេនះ 1xe x    ។  
ខ) sin x x   
ǂង ( ) sinf x x x    ែដល 0x   
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េគបន 2'( ) cos 1 2sin 0
2

x
f x x       ្រគប់ 0x    

េនះ fជអនុគមន៍ចុះ។ 
ǂមលកខណះអនុគមន៍ចុះចំេពះ 0x   នឲំយ ( ) (0)f x f  
សមមូល sin 0x x   េនះ sin x x    
ដូចេនះ sin x x   ។ 

គ) 
2 3

ln(1 )
2 3

x x
x x      

ǂង    
2 3

ln 1
2 3

x x
f x x x       ែដល 0x   

េគបន 
3

21
'( ) 1 0

1 1

x
f x x x

x x
      

 
  ្រគប់ 0x    

េនះ fជអនុគមន៍ចុះ។ 
ǂមលកខណះអនុគមន៍ចុះចំេពះ 0x   នឲំយ ( ) (0)f x f  

សមមូល  
2 3

ln 1 0
2 3

x x
x x      េនះ
2 3

ln(1 )
2 3

x x
x x        

ដូចេនះ 
2 3

ln(1 )
2 3

x x
x x       ។ 

ឃ) (1 ) 1nx nx      ( ែដល n IN  ) 
ǂង  ( ) 1 1

n
f x x nx      ែដល 0x   

េគបន   1
'( ) 1 ( ) 0

n
f x n x n nx g x

       ្រគប់ 0x    
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ែដល    2 3
( ) 1 1 ... (1 ) 1 0 0

n n
g x x x x x

             
េនះ fជអនុគមន៍េកីនǂមលកខណះអនុគមន៍េកនីចំេពះ 0x    
នឲំយ ( ) (0)f x f សមមូល  1 1 0

n
x nx      

េនះ  1 1
n

x nx     ពតិ 
ដូចេនះ (1 ) 1nx nx      ( ែដល n IN  )។                                      
៣-បរមេធៀបៃនអនុគមន៍ 
 អនុគមន៍ f  មនអតិបរមេធៀប្រតង់ 0x x កលǁ 

 0

0

'( ) 0

''( ) 0

f x

f x





 

  0f x M  ជតៃម្លអតិបរមេធៀប ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

y	

x	o	 	
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 អនុគមន៍ f  មនអបបបរមេធៀប្រតង់ 0x x កលǁ 

 0

0

'( ) 0

''( ) 0

f x

f x


 

 

  0f x m  ជតៃម្លអបបបរមេធៀប ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 ឧទហរណ៍១ 
 េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 2 1( ) ( ) xf x x bx c e     
 កំណត់តៃម្ល b និង c  េដីមបឲីយអនុគមន៍ f  មនតៃម្លអតិបរម 
 េសមី 3  ្រតង់ចំណុច 1x   ។ 
 ដំេǁះ្រǒយ 
 កំណត់តៃម្ល b និង c  

o	

y	

x		
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េដីមបឲីយអនុគមន៍ f  មនតៃម្លអតិបរមេសមី 3  ្រតង់ចំណុច 1x   

លុះ្រǂែត 
'(1) 0

(1) 2

''(1) 0

f

f

f


 
 

 

េគមន (1) 1 3f b c      េនះ 2 (1)b c   
េហយី 1 2 1'( ) (2 ) ( )x xf x x b e x bx c e       
េនះ '(1) 2 1 0f b b c       ឬ 2 3 (2)b c    
យក (2) ដក (1) អងគនិងអងគេគបន 5b    េនះ 7c   
េហយី 2 1( ) ( 5 7) xf x x x e     
េគបន 1 2 1'( ) (2 5) ( 5 7)x xf x x e x x e       
                   2 1( 3 2) xx x e     

និង 1 2 1''( ) (2 3) ( 3 2)x xf x x e x x e       

               2 1( 1) xx x e      េនះ ''(1) 1 0f     ពិត  
ដូចេនះ 5 , 7b c     ។ 
ឧទហរណ៍២ 
េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ ( )

c
f x x b

x
    

កំណត់តៃម្ល b និង c  េដីមបឲីយអនុគមន៍ f  មនតៃម្លអតិបរម 
េសមី 3 ្រតង់ចំណុច 3x   ។ 
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ដំេǁះ្រǒយ 
កំណត់តៃម្ល b និង c   
េដីមបឲីយអនុគមន៍ f  មនតៃម្លអបបបរមេសម ី3 ្រតង់ចំណុច 3x    

លុះ្រǂែត 
'(3) 0

(3) 3

''(3) 0

f

f

f


 
 

 

េគមន (3) 3 3
3

c
f b     សមមូល 3 0 (1)b c   

េហយី 
2

'( ) 1
c

f x
x

   េនះ '(3) 1 0
9

c
f     ឬ 9c   

ǂម (1) េគទញ 3
3

c
b      

េƽយ 
3

2
''( )

c
f x

x
  េនះ 

3

18 2
''(3) 0

33
f     ពិត 

ដូចេនះ 3 , 9b c     ។ 
៤-ភពផត េប៉ង និង ចណុំចរបត ់
 ក)អនុគមន៍ផត-េប៉ង 
  េបី្រគប់ x I  េគមន ''( ) 0f x   េនះេគថ f  ជអនុគមន៍ 
 េប៉ង(Convex	function)េលីចេន្ល ះ I  ។ 
  េបី្រគប់ x I  េគមន ''( ) 0f x   េនះេគថ f  ជអនុគមន៍ 
 េប៉ង(Concave	function)េលីចេន្ល ះ I  ។ 
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ខ)ចំណុចរបត់ៃនែខƞេកង  
 េគថចំណុច  0 0,I x y  ជចំណុចរបត់ៃនែខƞេកងǂងអនុគមន៍ 
 ( )y f x  កលǁែខƞេកងេប៉ង(ឬផត) េនេលី 0,a x   
 េហយីផត(ឬេប៉ង)េនេលី 0 ,x b   ។ 
 រេបៀបរកចំណុចរបត់របស់ែខƞេកងǂង ( )y f x  េគ្រតូវ ៖ 
  គណនេដរេីវទីពីរ '' ''( )y f x  
  េƽះ្រǒយសមីករ '( ) 0f x   
  សិកǜសញញ ៃន ''( )f x   

-េប ី ''( )f x ប្តូរសញញ េនសងខងៃនឬស 0x  េនះែខƞេកង  
 មនចំណុចរបត់   0 0,I x f x  ។ 
-េបី ''( )f x មិនប្តូរសញញ េនះែខƞេកងគម នចំណុចរបត់េទ ។ 

ឧទហរណ៍១ 
េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 3 2( ) 6 9f x x x x    
កំណត់កូអរេƽេនៃនចំណុចរបត់ I  របស់ែខƞេកង  c  ǂង f  ។ 
ដំេǁះ្រǒយ 
កំណត់កូអរេƽេនៃនចំណុចរបត់ I  
េគបន 2' 3 12 9y x x     នងិ '' 6 12y x   
េបី '' 0 6 12 0y x      ឬ  2x   
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ǂǍងសញញ ៃន ''( )f x  
     x               2                    

 ''f x    
េƽយ្រតង់ចំណុច 2x   អនុគមន៍ ''y  ប្តូរសញញ ពីេនះែខƞេកង 
មនចំណុចរបត់មួយគឺ (2 ,2)I  េ្រពះ (2) 8 24 18 2y      ។ 
ឧទហរណ៍២ 
េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 2 11

( ) ( 7 14)
4

xf x x x e     
កំណត់កូអរេƽេនៃនចំណុចរបត់របស់ែខƞេកង  c  ǂង f  ។ 
ដំេǁះ្រǒយ 
េគបន 1 2 11 1

' (2 7) ( 7 14)
4 4

x xy x e x x e        

              2 11
( 5 7)

4
xx x e      

និង 1 2 11 1
'' (2 5) ( 5 7)

4 4
x xy x e x x e       

           2 11
( 3 2)

4
xx x e     

េបី 2'' 0 3 2 0y x x       ឬ  1 21 , 2x x   
ǂǍងសញញ ៃន '( )f x  

     x           1                   2                 
 'f x     
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េƽយ្រតង់ចំណុច 1x   និង 2x  អនុគមន៍ ''y  ប្តូរសញញ  
េនះែខƞេកងមនចំណុចរបត់ពីរគ ឺ 1 2(1,2) , (2 , )I I e   
េ្រពះ (1) 2y   និង (2)y e ។ 
៥-ចំេǁទបរម 
  វិធរីកបរមកមមៃនអនុគមន៍មួយអេថរ 
 ឧបមថេគមនអនុគមន៍  y f x  
 រកេដរេីវទីមួយ ' '( )y f x  
 េƽះ្រǒយសមីករ ' '( ) 0y f x   មនឬស 0x x  
 រកេដរេីវទីពីរ '' ''( )y f x  
 សននិƽ្ឋ ន 
    -េបី 0''( ) 0f x   េនះអនុគមន៍មនតៃម្លអតបិរមេធៀប្រតង់ 
 ចំណុច 0x x   គ ឺ 0( )f x M  ។ 
   -េបី 0''( ) 0f x   េនះអនុគមន៍មនតៃម្លអបបបរមេធៀប្រតង់ 
 ចំណុច 0x x   គ ឺ 0( )f x m  ។ 
 -េបី 0''( ) 0f x   មិនǕចសននិƽ្ឋ នបន ។ 
 វិធីǒ្រស្តេƽះ្រǒយចំេǁទបរម 
 ឧបមថេគមនអនុគមន៍  y f x  
 ចំេពះលំǓត់ទក់ទងនិងរូបធរណីម្រត េគ្រតូវសង់រូបេនះ 
 ្រតវូេ្រជីសេរសីអេថរǂង(អញញ ត) េទǂម្របធនចំេǁទ 
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    ែដលេគេចទសួរ ។ 
 ្រតវូƽក់លកខខណ្ឌ អញញ តេដីមបឲីយចំេǁទមនន័យ 
 ចង្រកងសមីករែដលទក់ទងǂមប្រមប់ៃន្របធន និង ǂម 
    ្រទឹស្តបីទ-រូបមន្ត ែដលចបំច់ពក់ពន្ឋ័កនុងចំេǁទ ។ 
 បេងកីតអនុគមន៍មួយែដលមនអេថរែតមយួǂមវធិជំីនួស 
    បំបត់សមីករែដលǕចរកតៃម្លបរមកមមបនǂម្រទសឹ្តីេដរេីវ  
 សមគ ល់ ៖ 
កនងករណីែដលមិនǕចបំបត់បនេគǕចេ្របី្រទឹស្តីបទសំខន់ៗ 
កនុងវសិមភព ស្រមប់ែស្វងរកតៃម្លបរមេធៀបកនុងចំេǁទ។ 
ឧទហរណ៍១ 
ចតុេកណែកងមួយមនៃផទ្រកǔ 21444m   ។ កំណត់វមិ្រតរបស់ 
ចតុេកណែកងេនះេƽយដឹងថǏមនបរមិ្រតអបបបរម ។ 
ដំេǁះ្រǒយ 
កំណត់វមិ្រតចតុេកណែកង 
ǂង x  និង y  ជវមិ្រត្រតវូរក 
ែដលគិតជែម៉្រត ។ 
ៃផទ្រកǔរបស់ចតុេកណែកងគឺ 

1444S xy   េនះ 1444
(1)y

x
  

x

y	
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ǂង P  ជបរមិ្រតរបស់ចតុេកណែកង ។ 
េគបន 2( ) (2)P x y   
យក (1) ជួសកនុង (2) េគបន 1444

2( )P x
x

   ែដល 0x   

េគបន 
2

1444
' 2 1P

x

   
 

 

េបី ' 0P    េនះ 
2

1444
1 0

x
   នឲំយ 1444 38x m   

េហយី 
3

4 1444
''P

x


   េនះ 

3

4 1444 2
''(38) 0

1938
P


    

នឲំយ P  មនតៃម្លអបបបរម្រតង់ 38x   ។ 
យក 38x   ជំនួសកនុង (1) េគបន 1444

38
38

y    ។ 
ដូចេនះ 38 , 38x m y m    ជវមិ្រតចតុេកណែកង ។ 
ឧទហរណ៍២ 
្រតេីកណែកងមួយមនរង្វស់អីុបូ៉េតនូស 4 2 m   ។  
កំណត់រង្វ ស់្រជុងទងំពីរៃនមុំែកងេƽយដឹងថ្រតីេកណេនះមន 
ៃផទ្រកǔអតិបរម ។ 
ដំេǁះ្រǒយ 
កំណត់រង្វ ស់្រជុងទងំពីរៃនមុំែកង 
ǂង x  និង yជរង្វ ស់្រជុងទងំពីរៃនមុំែកង(គិតជែម៉្រត) 
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ǂម្រទឹស្តីបទពីǂគរេ័គមន  
2 2 2BC AB AC   

េគបន  2 2 24 2 x y     
េនះ 232 (1)y x     
ǂង S  ជៃផទ្រកǔៃន្រតេីកណ 
េនះេគបន 1

(2)
2

S xy  
យកសមីករ (1) ជំនួសកនុង (2) េគបន ៖ 

21
32

2
S x x    ែដល 0 4 2x   

េគបន 
2 2

2

2 2

1 16
' 32

2 2 32 32

x x
S x

x x


   

 
 

េបី ' 0S   េនះ 216 0 4x x     ។ 
ǂǍងសញញ ៃន 'S  

     x  0               4              4 2     

   'S    
 

េƽយ្រតង់ 4x   កេនǜម 'S  ប្តូរសញញ ពី    េទ    េនះ S  
មនអតិបរម្រតង់ 4x   ។ យក 4x   ជួសកនុង(2)បន 4y   ។ 
ដូចេនះ 4 , 4x m y m    ។ 
 

A

B

C

	
x

y
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ឧទហរណ៍៣ 
េកណបរវិត្តន៍មួយមនកមពស់ 12m  និង កថំសបត 6m  ។ 
េគសង់សុីǔងំមួយចរកឹកនុងេកណេនះ ។ កំណត់កមពស់ និង ក ំ
ថសបតរបស់សីុǔងំេƽយដឹងថǏមនមឌអតិបរម ។ 
ដំេǁះ្រǒយ 
កំណត់រង្វ ស់កមពស់ និង កបំតរបស់សីុǔងំ 
ǂង x  ជកបំត និង y  ជកមពស់របស់សីុǔងំ (គិតជែម៉្រត ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

S

M	 N

A	 BQ	 P

I

J

y	

12m 

12‐y

x 6‐x
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យក V  ជមឌរបស់សីុǔងំេនះេគបន 2 (1)V x y  
្រតេីកណែកង SIN  ដូច្រតីេកណែកង SJB  េ្រពះ SIN SJP    
េគបន SI IN

SJ JB
   ឬ 12

12 6

y x
  េនះ 2(6 ) (2)y x   

យក (2) ជំនួសកនុង (1) េគបន ៖ 
2 2 32 (6 ) 2 (6 )V x x x x       ែដល 0 6x   ។ 

េដរេីវ  2' 2 12 3V x x   
េបី ' 0V   េនះ 212 3 3 (4 ) 0x x x x     ឬ 4x   េ្រពះ 0x   
េដរេីវទីពីរ '' 2 (12 6 )V x    េនះ ''(4) 24 0V     
នឲំយ V  មនតៃម្លអតិបរម្រតង់ចំណុច 4x   េហយី 4y   ។ 
ដូចេនះ 4 , 4x m y m    ។ 
ឧទហរណ៍៤ 
េគយកែខƞមួយមន្របែវង 2013m  មកបត់េធ្វជី្រតីេកណមួយ 
េតេីគ្រតវូបត់Ǐដូចេម្តចេទីបបន្រតីេកណមនៃផទ្រកǔអតិបរម ? 
ដំេǁះ្រǒយ 
ǂង , ,a b c  ជ្រជុង្រតីេកណែដល្រតូវេធ្វ ី(គិតជែម៉្រត ) 
យក 2014

1007
2 2 2

a b c
p m

 
   

  ជកន្លះបរមិ្រត។ 
 ǂមរូបមន្តេហរ ៉ុងៃផទ្រកǔៃន្រតេីកណគ ឺ៖ 
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( )( )( )

1007(1007 )(1007 )(1007 ) (1)

S p p a p b p c

S a b c

   

   
 

ǂមវសិមភពមធយមនព្វន្តនិងមធយធរណីម្រតេគមន ៖ 
3(1007 ) (1007 ) (1007 )
(1007 )(1007 )(1007 )

3

a b c
a b c

    
     

                                  31007
(1007 )(1007 )(1007 )

3
a b c     

េគទញ 
31007

(1007 )(1007 )(1007 ) (2)
27

a b c     

ǂម(1) និង (2) េគបន 
4 21007 1007 1014049

27 3 3 3 3
S     

េគបនៃផទ្រកǔអតិបរមៃន្រតីេកណេសមី 2
max

1014049

3 3
S m  

កនុងករណីេនះវសិមភពក្ល យជសមភពេនះ 
3

a b c  
  

ដូចេនះេគ្រតូវបត់ែខƞជǍង្រតីេកណសមងƞម័ន្រជុង 2014

3
m  

េទីបបន្រតីេកណែដលមនៃផទ្រកǔអតិបរម ។ 
៦-េលបȠន និង សទុំះៃនចលន 
ក)េលបȠនៃនចលន 
េលបȠនៃនចលនមយួេនខណះ t  គឺ    '

dS
V t S t

dt
   

ែដល  S t  ជចមង យចរេនខណះ t  ។ 
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ខ)សំទុះៃនចលន 
សំទុះៃនចលនេនខណះ t  គឺ ( ) '( )

dV
a t V t

dt
   ែដល ( )V t  

ជេលបȠនៃនចលនេនខណះ t   ។ 
ឧទហរណ៍១ ចំណុច M  មួយផ្ល ស់ទីេនេលបីនទ ត់ចំនួនពិតេចញ 

ពីគល់អកƞ ័។ ចំណុច M  មនចមង យចរ 21
( ) 4

2
S t t t   (m ) 

េនខណះ t  វនិទីេ្រកយមក ។ រកេលបȠនចំណុច M ចំេពះ 2t s  
ដំេǁះ្រǒយ 
ǂង ( )V t  ជេលបȠនៃនចំណុច M  េនខណះ t  វនិទីេ្រកយមក 
េគបន ( ) '( ) 4

dS
V t S t t

dt
     

ចំេពះ 2t s  េនះ (2) 6 /V m s  ។ 
ឧទហរណ៍២ េគទំǎក់វតថុមួយេƽយេសរពីីយន្តេǓះែដលខណះ 

េពល t  វនិទីេ្រកយមកវតថុេនះធ្ល ក់បនចមង យ 210
( )

3
S t t  

កំណត់េលបȠនៃនវតថុខណះេពល 6t s  ? 
ដំេǁះ្រǒយ 
ǂង ( )V t  ជេលបȠនៃនចំណុច M  េនខណះ t  វនិទីេ្រកយមក 
េគបន 20

( ) '( )
3

dS t
V t S t

dt
    េនះ (6) 40 /V m s  ។ 
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ជំពូកទី៣ 

សកិǜអនុគមន៍ និង ្រកហ្វកិ 

វិធីǒ្រស្តសិកǜអេថរភព និង សង្់រកប ៖ 
  

  រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍  ៖ 
    ជសំណំុតៃម្លៃន x  ែដលេធ្វីឲយអនុគមន៍ ( )y f x  មនន័យ 
  ទិសេǮអេថរភព ៖ 
  រកេដរេីវ ' '( )y f x   
  សិកǜសញញ េដរេីវ ' '( )y f x  
  បញជ ក់ចំណុចបរមេធៀប (េបមីន) 
  គណនលីមីត 
  កំណត់សមីករǕសុីមតូត 
  គូសǂǍងអេថរភព 
  សំណង់្រកប  ៖ 
  រកអកƞឆ័្លុះ-ផចិតឆ្លុះ-ចំណុចរបត់ (េបមីន) 
  រកកូអរេƽេនចណុំច្របសព្វជមួយអកƞកូ័អរេƽេន  
  ǂǍងតៃម្លេលខ្រតូវគន រǏង x  និង y  រចួគូស្រកបតំǁង 
     អនុគមន៍កនុងត្រមុយអរតូនរម៉ល់ ។ 
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១-សកិǜអនគុមនǍ៍ង 2y ax bx c    
 រេបៀបេƽះ្រǒយ  
  ែដនកំណត់ D    
  ទិសេǮអេថរភព 
  េដរេីវ '( ) 2f x ax b   
  រកឬស '( ) 0 2 0f x ax b     ឬ 

2

b
x

a
   

  ǂǍងសិកǜសញញ ៃន '( )f x  
 -ករណី 0a   
 
   
 

     អនុគមន៍មនអតិបរមេធៀប 
24

2 4

b ac b
f

a a

   
 

 

 -ករណី 0a   
 
   
 

 អនុគមន៍មនអបបបរមេធៀប 
24

2 4

b ac b
f

a a

   
 

 

    x                 
2

b

a
                 

'( )f x    

    x                 
2

b

a
                 

'( )f x    
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 គណនលីមីត  
 -េបី 0a   េនះ  2lim ( ) lim

x x
f x ax bx c

 
        

 -េបី 0a   េនះ  2lim ( ) lim
x x

f x ax bx c
 

        
 ǂǍងអេថរភព 
 -ករណី 0a   
 
   
 
  
 
 
-ករណី 0a   
 
  
  
 
 
 
 

    x                 
2

b

a
                 

'( )f x    
( )f x   

 

    x                 
2

b

a
                 

'( )f x    
( )f x  
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 សំណង់្រកប ៖ 
 -ករណី 0a   
  
 
 
 
 
 
 
  
 -ករណី 0a   
 
 
 
 
 
 
 
 

2 3 4 5 6 7 8-1-2

2

3

4

5

6

-1

0 1

1

x

y

2 3 4 5 6 7 8-1-2

2

3

4

5

6

7

-1

0 1

1

x

y
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ឧទហរណ៍ សិកǜអេថរភព និង សង់្រកបǂងអនុគមន៍ 

 
2 3

2
2 2

x
y f x x     កនុងត្រមុយអរតូនរម៉ល់ , ,O i j

  
 
 

 ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 
 ែដនកំណត់ 
 អនុគមន៍មន័យជនិចច្រគប់ x IR  េនះ D    
 ទិសេǮអេថរភព 
 េដរេីវ '( ) 2f x x   
 រកឬស '( ) 0 2 0f x x     ឬ 2x   
 ǂǍងសិកǜសញញ ៃន '( )f x  
 
   
 
     េƽយ្រតង់ 2x   អនុគមន៍ 'y  ប្តូរសញញ ពី    េទ    
 េនះអនុគមន៍មនអបបបរមេធៀប   1

2
2

f    
 គណនលីមីត  

 េគបន 
2 3

lim ( ) lim 2
2 2x x

x
f x x

 

 
      

 
   

   

    x                    2                
'( )f x    
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 ǂǍងអេថរភព 
 
  
  
 
 
 សំណង់្រកប ៖ 
 ែខƞេកងǂងអនុគមន៍ជប៉Ǎ៉បូលមនកំពូល 1

2,
2

S
  
 

 

 និងមនបនទ ត់ 2x   ជអកƞឆ័្លុះ ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

    x                    2                
'( )f x    
( )f x  

 
 

 

   

2 3 4 5 6 7 8-1-2-3

2

3

4

5

6

-1

-2

0 1

1

x

y
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២-សកិǜអនុគមន៍Ǎង 
ax b

y
cx d




  
 ែដល 0c    នងិ  0ad bc   
 ែដនកំណត់ 
  អនុគមន៍មនន័យកលǁ 0cx d   ឬ d

x
c

   

  ដូចេនះ { }
d

D
c

    
 ទិសេǮអេថរភព 
  គណនេដរេីវ 

2
'

( )

ad bc
y

cx d





 

  -ករណី 0ad bc   េនះ ' 0y   េគបនអនុគមន៍េកនីេលីD 
  -ករណី 0ad bc  េនះ ' 0y  េគបនអនុគមន៍ចុះេលីD 
  លីមីត និង សមីករǕសីុមតូត 
   lim

d
x

c

f x
   

 

   េនះបនទ ត់មនសមីករ d
x

c
   

  ជǕសីុមតូតឈរៃន្រកប ។ 
   lim

x

a
f x

c
  េនះបនទ ត់មនសមីករ c

y
a

  ជǕសីុមតូត 
  េដកៃន្រកបតំǁងអនុគមន៍ ។ 
  ǂǍងអេថរភព 
  -ករណី 0ad bc   
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    x                     d

c
                         

 '( )f x    
  

( )f x  
 

  

 -ករណី 0ad bc   
    x                     d

c
                         

 '( )f x    
  

( )f x  
 

  

 សំណង់្រកប 
 Ǖសីុមតូតឈរ d

x
c

   និង Ǖសីុមតូតេដក a
y

c
  កត់គន  

 ្រតង់ចំណុច ,
d a

c c
   
 

 ជផចិតឆ្លុះៃន្រកបǂងអនុគមន៍ ។ 

 េដីមប្ីរǒយបញជ ក់ថ ,
d a

c c
   
 

 ជផចិតឆ្លុះៃន្រកបេគ្រតូវ 

 ប្តូរត្រមយុេƽយេធ្វីបៃម្លងកិលវុចិទរ ័O

   ។ 
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-ករណី 0ad bc   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
-ករណី 0ad bc   
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ឧទហរណ៍ ចូរសិកǜអេថរភព និង សង់្រកបǂងអនុគមន៍ 
2( 1)

2

x
y

x





 កនុងត្រមុយអរតូនរម៉ល់ ( , , )O i j

 
  ។ 

ែដនកំណត់ 
 អនុគមន៍មនន័យកលǁ 2 0x    ឬ 2x    
 ដូចេនះ { 2}D     
ទិសេǮអេថរភព 
 គណនេដរេីវ 

2

2( 1)'( 2) 2( 2)'( 1)
'

( 2)

x x x x
y

x

    



 

                       
2

2 2

2( 2) 2( 1)

( 2)

2 4 2 2 2
0

( 2) ( 2)

x x

x

x x

x x

  



  

  
 

 

 េគបន f  ជអនុគមន៍េកីនជនិចចេលីD េនះǏគម នចំណុច 
 បរមេធៀបេទ ។ 
 លីមីត និង សមីករǕសីុមតូត 
  

2
lim

x
f x


   និង  

2
lim

x
f x


    េនះបនទ ត់មន 

 សមីករ 2x   ជǕសីុមតូតឈរៃន្រកប ។ 
  lim 2

x
f x


  េនះបនទ ត់មនសមីករ 2y   ជǕសីុមតូត 

 េដកៃន្រកបតំǁងអនុគមន៍ ។ 
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ǂǍងអេថរភព 
   
 
 
 
 
 

សំណង់្រកប 
Ǖសីុមតូតឈរ 2x    និង Ǖសុមីតូតេដក 2y   កត់គន  
្រតង់ចំណុច  2 , 2   ជផចិតឆ្លុះៃន្រកបǂងអនុគមន៍ ។ 
  
 
 
 
 
 
 
 
 

    x                     2                         
 '( )f x    
  

( )f x  
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៣-សកិǜអនគុមនǍ៍ង 3 2y ax bx cx d     
  ែដនកំណត់  D    
  ទិសេǮអេថរភព 
  គណនេដរេីវ 2'( ) 3 2f x ax bx c    
  -េបី '( ) 0f x   មនឬសពីរេផƞងគន េនះអនុគមន៍មន 
  អតិបរមេធៀបមយួ និង អបបបរមេធៀបមួយ ។ 
  -េបី '( ) 0f x   គម នឬស ឬ មនឬសឌុបេនះអនុគមន៍ 
  គម នចំណុចបរមេធៀបេទ ។ 

  គណនលីមីត 0
lim ( )

0x

a
f x

a

  
 

ebI
ebI    

                     0
lim ( )

0x

a
f x

a 

   
  

ebI
ebI    

  ǂǍងអេថរភព 
  -ករណី '( ) 0f x   មនឬសពីរេផƞងគន  
          េបី 0a   
 
   
 
 

   x              1x                  2x                 
'( )f x     
( )f x  
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  េបី 0a   
 
 
 
   
 
  -ករណី '( ) 0f x   មនឬសឌុប 
     េបី 0a   
 
   
 
 
  
  េបី  0a   
 
 
 
   
 

   x              1x                  2x                 
'( )f x     
( )f x  

 
 

   x                          0x                          
'( )f x    
( )f x  

 
 

   x                          0x                          
'( )f x    
( )f x  
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  -ករណី '( ) 0f x   គម នឬស 
     េបី 0a   
 
   
 
 
   
  េបី 0a   
 
 
 
   
 
  សំណង់្រកប  
  -រកចំណុចរបត់ 
  រកេដរេីវទីពីរ ''( ) 6 2f x ax b   មនឬស 

3

b
x

a
   

  គូសǂǍងសញញ ៃន ''( )f x  រចួបញជ ក់ថ្រកបǂងអនុគមន៍ 
  មន ,

3 3

b b
I f

a a

     
  

 ជចំណុចរបត់ ។ 

   x                                               
'( )f x   
( )f x  

 
 

   x                                                 
'( )f x   
( )f x  
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  -ផចិតឆ្លុះៃន្រកប 
  ចំណុចរបត់ ,

3 3

b b
I f

a a

     
  

 ជផចិតឆ្លុះៃន្រកប ។ 

-ករណី '( ) 0f x   មនឬសពីរេផƞងគន និង 0a   
 
 
 
 
 
 
 
 
-ករណី '( ) 0f x   មនឬសពីរេផƞងគន និង 0a   
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-ករណី '( ) 0f x   មនឬសឌុបនិង 0a   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
-ករណី '( ) 0f x   មនឬសឌុបនិង 0a   
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-ករណី '( ) 0f x   គម នឬសនិង 0a    
 
 
 
 
 
 
 
 
-ករណី '( ) 0f x   គម នឬសនិង 0a    
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ឧទហរណ៍ សិកǜអេថរភព និងសង់្រកបǂងអនុគមន៍ 
3 26 9 2y x x x     កនុងត្រមុយអរតូនរម៉ល់មួយ ។ 

 ែដនកំណត់  D    
 ទិសេǮអេថរភព 
 គណនេដរេីវ 2'( ) 3 12 9f x x x    
 េបី 23 12 9 0x x     េនះ 1 21 , 3

c
x x

a
    

 ǂǍងសិកǜសញញ ៃន '( )f x  
x              1               3             

'( )f x     
 
 អនុគមន៍មនអតិបរមេធៀបមួយគឺ (1) 2f   និង អបបបរម 
 េធៀបមួយគឺ (3) 2f     ។ 
 គណនលីមីត lim ( )

x
f x


   និង  lim ( )

x
f x

 
     

 ǂǍងអេថរភព 
 
  
 
 

   x               1                 3                  
'( )f x     
( )f x   
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សំណង់្រកប  
 -រកចំណុចរបត់ 
 រកេដរេីវទីពីរ ''( ) 6 12f x x   មនឬស 2x   
 ǂǍងសញញ ៃន ''( )f x   

x                     2                   
'( )f x   

 
 

     

 េƽយ្រតង់ចំណុច 2x   អនុគមន៍ ''( )f x  ប្តូរសញញ េនះ្រកប 
 ǂងអនុគមន៍មន (2,0)I  ជចំណុចរបត់ ។ 
 ផចិតឆ្លុះៃន្រកប 
 ចំណុចរបត់ (2,0)I  ជផចិតឆ្លុះៃន្រកបǂងអនុគមន៍ ។ 
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៤-សកិǜអនគុមនǍ៍ង 4 2y ax bx c    
 ែដល 0 , , ,a a b c    ។ 
 រេបៀបេƽះ្រǒយ 
  ែដនកំណត់ D    
  ទិសេǮអេថរភព 
 គណនេដរេីវ 3 2' 4 2 2 (2 )y ax bx x ax b     
 -េបី 0

b

a
  សមីករ ' 0y   មនឬសែតមួយគត់គ ឺ 0x   ។ 

 -េបី 0
b

a
  សមីករ ' 0y   មនឬសបីេផƞងគន  ។ 

 គណនលីមីត 0
lim ( )

0x

a
f x

a

  
 

ebI
ebI    

 ចំណុចរបត់ 
 គណនេដរេីវទីពីរ 2'' 12 2y ax b   
 -េបី 0

b

a
  សមីករ '' 0y   មនឬសឌុប ឬ គម នឬស េនះ 

 ្រកបǂងអនុគមន៍គម នចំណុចរបត់ ។ 
 -េបី 0

b

a
  សមីករ '' 0y   មនឬសពីរេផƞងគន េនះ្រកបǂង 

 អនុគមន៍មនចណុំចរបត់ពីរ ។ 
 ǂǍងអេថរភព 
 -ករណីសមីករ ' 0y   មនឬសបីផƞងគន និង 0a   
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-ករណីសមីករ ' 0y   មនឬសបីផƞងគន និង 0a   

 
-ករណីសមីករ ' 0y   មនឬសែតមួយគត់នងិ 0a   
 
   
 
  
 
-ករណីសមីករ ' 0y   មនឬសែតមួយគត់នងិ 0a   

   x            1x               0                2x             
'( )f x      
( )f x  

 
 

   x            1x               0                2x               
'( )f x      
( )f x  

 
 

    x                    0                   
'( )f x    
( )f x   
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  សំណង់្រកប 
 េƽយ 4 2y ax bx c    ជអនុគមន៍គូេ្រពះ ( ) ( )y x y x   
 េនះអកƞអ័រេƽេនជអកƞឆ័្លុះៃន្រកបǂងអនុគមន៍ ។ 
 -ករណីសមីករ ' 0y   មនឬសបីផƞងគន និង 0a   
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 

    x                    0                   
'( )f x    
( )f x  

 
 

2 3 4 5-1-2-3-4-5

2

3

4

5

-1

0 1

1

x

y
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-ករណីសមីករ ' 0y   មនឬសបីផƞងគន និង 0a   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 -ករណីសមីករ ' 0y   មនឬសែតមួយគត់នងិ 0a   
 
 
 
 
 
 
 
  

2 3 4 5-1-2-3-4-5

2

3

4

5

-1

0 1

1

x

y

2 3 4 5-1-2-3-4

2

3

4

5

-1

0 1

1

x

y
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-ករណីសមីករ ' 0y   មនឬសែតមួយគត់នងិ 0a   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ឧទហរណ៍  សិកǜអេថរភព និង សង់្រកបតំǁងអនុគមន៍ 

4
2 5

( ) 3
2 2

x
y f x x      កនុងត្រមុយអរតូនរម៉ល់មួយ ។ 
 ែដនកំណត់ D    
 ទិសេǮអេថរភព 
 គណនេដរេីវ 3 2' 2 6 2 ( 3)y x x x x     
 េបី 3 2' 2 6 2 ( 3) 0y x x x x     មនឬស 
 1 2 30 , 3 , 3x x x      ។ 

2 3 4 5-1-2-3-4

2

3

4

5

-1

-2

0 1

1

x

y
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ǂǍងសិកǜសញញ ៃន 2' 2 ( 3)y x x   

 
អនុគមន៍  f   មនតៃម្លអបបបរមេធៀប្រតង់ចំណុច  3x    គឺ 

( 3) 2f     និងមនអតិបរមេធៀប្រតង់ 0x   គឺ 5
(0)

2
f    ។ 

គណនលីមីត lim ( )
x

f x


    ។ 
ចំណុចរបត់ 
គណនេដរេីវទីពីរ 2 2'' 6 6 6( 1)y x x     
េបី 2' 6( 1) 0 1y x x        ។ 
ǂǍងសិកǜសញញ ៃន 2'' 6( 1)y x   
 
 
 

េƽយ្រតង់ 1x    និង 1x   មអនុគមន៍ ''y ប្តូរសញញ េនះ 
្រកបǏមនចំណុចរបត់ពីរគឺ 1( 1 , 0)I    នងិ  2(1,0)I   ។ 

   x        3               0               3              
2x      

2 3x       
'( )f x      

   x             1                  1                  
''y     
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ǂǍងអេថរភព  

 សំណង់្រកប 

 េƽយ 
4

2 5
2

2 2

x
y x    ជអនុគមន៍គូេ្រពះ ( ) ( )y x y x   

 េនះអកƞអ័រេƽេនជអកƞឆ័្លុះៃន្រកបǂងអនុគមន៍។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

   x          3               0                3              
'( )f x      
( )f x  

 
    

 

 

 

2 3 4 5 6 7-1-2-3-4

2

3

4

5

-1

-2

-3
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៥-សកិǜអនគុមនǍ៍ង 
2ax bx c

y
px q

 


  

 ែដល a 0 , p 0    នងិ 2
0 0ax bx c 0     ្រគប់ 0

q
x

p
   

 ែដនកំណត់ ៖  q
D IR { }

p
    

 េដរេីវ 
2

2

apx 2aqx bq cp
f '(x)

(px q)

  



 

 -េបី f '(x) 0  គម នឬសេនះអនុគមន៍គម នបរមេទ ។ 
 -េបី f '(x) 0  មនឬសពីរេផƞងគន េនះអនុគមន៍មនអតិបរម 
 មួយនិងអបបបរមមួយ ។ 
 Ǖសីុមតូត ៖ 
 -បនទ ត់ p

x
q

   ជǕសីុតមតូតឈរ ។ 

 -េបីអនុគមន៍Ǖចសរេសរ f (x) x
px q


    


េនះបនទ ត់ 

   មនសមីករ y x     ជǕសីុមតូតេ្រទត ។ 
 -ចំណុច្របសព្វរǏងǕសីុមតូតទងំពីរជផចិតឆ្លុះៃន្រកប ។ 
  ្រកបមនǍងទូេទដូចរូបខងេ្រកម ៖ 
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1/ករណី ap 0  និង f '(x) 0  គម នឬស  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2/ករណី ap 0  និង f '(x) 0  គម នឬស  
 
 
 
 
 
 
 
 

0 1

1

x

y

0 1

1

x

y
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3/ករណី ap 0  និង f '(x) 0  មនឬសពីរេផƞងគន   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
4/ករណី ap 0  និង f '(x) 0  មនឬសពីរេផƞងគន  
 
 
 
 
 
 
 
 

0 1

1

x

y

0 1

1

x

y
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ឧទហរណ៍១  

េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 
2x x 6

f (x)
x 1

 



 

សិកǜអេថរភព និង សង់្រកប (c) ǂងអនុគមន៍ f កនុងត្រមុយ 

អរតូនរម៉ល់ (o, i , j)
 

  ។ 
ដំេǁះ្រǒយ 
·ែដនកំណត់ D IR { 1 }   
·សរេសរជǍងកណូនិក  

2x x 6 x(x 1) 6 6
f (x) x

x 1 x 1 x 1

   
   

  
 

·ទិសេǮអេថរភព 
 -េដរេីវ  2

6 6
f '(x) (x )' 1 0

x 1 (x 1)
    

 
  ្រគប់ x D  

   េនះ f  ជអនុគមន៍េកីនជនិចចេលីែដនកណំត់របសǏ់ ។ 
 -គណនលីមីត  

  
x x

6
lim f(x) lim (x )

x 1 
   


   

 
x x

6
lim f(x) lim (x )

x 1 
   


   

 
x 1 x 1

6
lim f (x) lim (x )

x 1  
   


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x 1 x 1

6
lim f (x) lim (x )

x 1  
   


   

 -Ǖសីុមតូត 

  េƽយ 
x 1 x 1

6
limf(x) lim(x )

x 1 
   


 េនះបនទ ត់សមីករ  

 x 1  ជǕសីុមតូតឈរៃន្រកប ។ 

 មយង៉េទៀត 6
f(x) x

x 1
 


 េហយី 

x x

6
lim[f(x) x] lim 0

x 1 


  


 

 ដូចេនះបនទ ត់មនសមីករ y x  ជǕសីុមតូតេ្រទតៃន្រកប ។ 
 -ǂǍងអេថរភព 
 

x                      1                          
f '(x)   
f (x)   

 
 

      
·សំណង់្រកប 
-ចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនិងអកƞ ័(x 'ox) : 

y 0  សមមូល 
2x x 6

0
x 1

 



  ឬ 2x x 6 0    
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1 24 25     មនឬស 1 2
1 5 1 5

x 2 , x 3
2 2

 
      ។ 

-ចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនិងអកƞ ័(y 'oy) : 

x 0  េនះ 6
y 6

1


 


  ។ 
-ផចិតឆ្លុះ Ǖសីុមតូតឈរ x 1  និងǕសុីមតូតេ្រទត y x  កត់គន
្រតង់ I(1 ,1)េƽយ f (2a x) f (x) f (2 x) f (x)      

                                6 6
2 x x 2 2b

1 x x 1
      

 
 

 ដូចេនះ I(1 ,1) ជផចិតឆ្លុះៃន្រកប ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

0 1

1

x

y
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ឧទហរណ៍២  

េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 
2x 5x 4

f (x)
2 x

 



 

សិកǜអេថរភព និង សង់្រកប (c) ǂងអនុគមន៍េនះ។ 
 ដំណ្រǒយ  
·ែដនកំណត់ D IR { 2 }   
·សរេសរជǍងកណូនិក  

2x 5x 4 2
f (x) x 3

2 x 2 x

 
    

 
 

·ទិសេǮអេថរភព 
 -េដរេីវ  

2

2 2
f '(x) ( x 3 )' 1 0 x D

2 x (2 x)
         

 
      

 េនះ f  ជអនុគមន៍ចុះជនិចចេលីែដនកំណត់របស់Ǐ ។ 
 -គណនលីមីត  

  
x x

2
lim f(x) lim ( x 3 )

2 x 
     


   

 
x x

2
lim f(x) lim ( x 3 )

2 x 
     


   

 
x 2 x 2

2
lim f (x) lim ( x 3 )

2 x  
     


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x 2 x 2

2
lim f (x) lim ( x 3 )

2 x  
     


   

 -Ǖសីុមតូត 

  េƽយ 
x 2 x 2

2
limf(x) lim( x 3 )

2 x 
     


 េនះបនទ ត់ 

 សមីករ  x 2  ជǕសីុមតូតឈរៃន្រកប ។ 

 មយង៉េទៀត 2
f(x) x 3

2 x
   


 េហយី 

x

2
lim 0

2 x



 

 ដូចេនះបនទ ត់មនសមីករ y x 3    ជǕសីុមតូតេ្រទត -
ǂǍងអេថរភព 

x                      2                        
  

f '(x)   
f (x)   

 
 

 
·សំណង់្រកប 
-ចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនិងអកƞ ័(x 'ox) : 

y 0  សមមូល 
2x 5x 4

0
2 x

 



  ឬ 2x 5x 4 0    

a b c 0    មនឬស 1 2x 1 , x 4   ។ 
-ចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនិងអកƞ ័(y 'oy) : 
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x 0  េនះ 4
y 2

2
    ។ 

-ផចិតឆ្លុះ  
Ǖសីុមតូតឈរ x 2  និងǕសុីមតូតេ្រទត y x 3    កត់គន
្រតង់ ចំណុច I(2 ,1)។ 
 េƽយf (2a x) f (x) f (4 x) f (x)      

                              2 2
x 1 x 3 2 2b

x 2 2 x
       

 
 

ដូចេនះ I(2 ,1) ជផចិតឆ្លុះៃន្រកប ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

0 1

1

x

y
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ឧទហរណ៍៣ 

 េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 
2x 3x 3

f (x)
x 1

 



 

សិកǜអេថរភព និង សង់្រកប (c) ǂងអនុគមន៍ f ។ 
ដំេǁះ្រǒយ 
 ·ែដនកំណត់ D IR { 1 }    
·សរេសរជǍងកណូនិក  

2x 3x 3 1
f (x) x 2

x 1 x 1

 
   

 
 

·ទិសេǮអេថរភព 
 -េដរេីវ  2 2

1 1 x(x 2)
f '(x) (x 2 )' 1

x 1 (x 1) (x 1)


     

  
   

  f '(x) 0  េគបន x(x 2) 0   េនះ 1 2x 0 , x 2     ។ 
 -បរមៃន f     
 ចំេពះ x 2   អនុគមន៍មនតៃម្លអតិបរមេធៀប f ( 2) 1     ។ 
 ចំេពះ x 0  អនុគមន៍មនតៃម្លអបបបរមេធៀប f (0) 3   ។ 
 -គណនលីមីត  

  
x x

1
lim f(x) lim (x 2 )

x 1 
    


   

 
x x

1
lim f(x) lim (x 2 )

x 1 
    


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x 1 x 1

1
lim f (x) lim (x 2 )

x 1  
    


   

 
x 1 x 1

1
lim f (x) lim (x 2 )

x 1  
    


   

 -Ǖសីុមតូត 

  េƽយ 
x 1 x 1

1
lim f(x) lim (x 2 )

x 1 
    


 េនះបនទ ត់ 

 សមីករ x 1   ជǕសីុមតូតឈរៃន្រកប ។ 

 មយង៉េទៀត 1
f(x) x 2

x 1
  


 េហយី 

x

1
lim 0

x 1



 

 ដូចេនះបនទ ត់មនសមីករ y x 2   ជǕសីុមតូតេ្រទតៃន្រកប  
 -ǂǍងអេថរភព 

x            2            1                 0                
  

f '(x)     
f (x)   

 
 

      
·សំណង់្រកប 
-ចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនិងអកƞ ័(x 'ox) : 

y 0  សមមូល 
2x 3x 3

0
x 1

 



  ឬ 2x 3x 3 0    

9 12 0     សមីករគម នឬស ។ 
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េនះ្រកបៃណអនុគមន៍មិនកត់អកƞǕ័ប់សុីសេទ ។ 

-ចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនិងអកƞ ័(y 'oy) :x 0  េនះ 3
y 3

1
     

-ផចិតឆ្លុះ  
Ǖសីុមតូតឈរ x 1   និងǕសុីមតូតេ្រទត y x 2   កត់គន
្រតង់ចំណុច I( 1,1)   ។ 
េƽយ f (2a x) f (x) f ( 2 x) f (x)       

                                
1 1

x x 2
1 x x 1

2 2b

     
  

 
 

ដូចេនះ I( 1,1)  ជផចិតឆ្លុះៃន្រកប ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

0 1

1

x

y
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ឧទហរណ៍៤ 

េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 
2x 5x 4

f (x)
2x

  
  

សិកǜអេថរភព និង សង់្រកប (c) ǂងអនុគមន៍ f ។ 
ដំេǁះ្រǒយ 
·ែដនកំណត់ *D IR  
·សរេសរជǍងកណូនិក  

2x 5x 4 x 5 2
f (x)

2x 2 2 x

  
      

·ទិសេǮអេថរភព 
 -េដរេីវ   

 2

2

2 2

x 5 2 1 2
f '(x)

2 2 x 2 x

x 4 ( x 2)(x 2)

x x

'
        
 

    
 

   

  f '(x) 0  េគបន 1 2x 2 , x 2     ។ 
 -បរមៃន f     

 ចំេពះ x 2  អនុគមន៍មនតៃម្លអតិបរមេធៀប 1
f(2)

2
   ។ 

 ចំេពះ x 2   អនុគមន៍មនតៃម្លអបបបរមេធៀប 9
f ( 2)

2
    ។ 
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 -គណនលីមីត  

  
x x

x 5 2
lim f(x) lim ( )

2 2 x 
         

 
x x

x 5 2
lim f(x) lim ( )

2 2 x 
         

 
x 0 x 0

x 5 2
lim f (x) lim ( )

2 2 x  
         

 
x 0 x 0

x 5 2
lim f (x) lim ( )

2 2 x  
         

 -Ǖសីុមតូត 

  េƽយ 
x 0 x

x 5 2
limf(x) lim( )

2 2 x 
      េនះបនទ ត់សមីករ  

  x 0  ជǕសីុមតូតឈរៃន្រកប ។ 

 មយង៉េទៀត x 5 2
f(x)

2 2 x
     េហយី 

x

2
lim( ) 0

x
   

 ដូចេនះបនទ ត់មនសមីករ x 5
y

2 2
    ជǕសីុមតូតេ្រទត។ 

 -ǂǍងអេថរភព 
x            2               0                 2                

  
f '(x)     
f (x)    
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·សំណង់្រកប 
-ផចិតឆ្លុះ  

Ǖសីុមតូតឈរ x 0  និងǕសុីមតូតេ្រទត x 5
y

2 2
    កត់គន

្រតង់ចំណុច 5
I(0, )

2
  ។ 

េƽយ f (2a x) f (x) f ( x) f (x)      

                                
x 5 2 x 5 2

2 2 x 2 2 x
5 2b

     

 
 

ដូចេនះ 5
I(0, )

2
 ជផចិតឆ្លុះៃន្រកប ។ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

0 1

1

x

y
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៦-សកិǜអនគុមនǍ៍ង 
2

2

ax bx c
y

px qx r

 


   

 ែដល a 0   នងិ p 0  ។ 
 ែដនកំណត់ ៖  2D {x / px qx r 0}     

 េដរេីវ 
2

2 2

(aq bp)x 2(ar cp)x (br cq)
f '(x)

(px qx r)

    


 
 

 -េបី f '(x) 0  គម នឬសេនះអនុគមន៍គម នបរមេទ ។ 
 -េបី f '(x) 0  មនឬសពីរេផƞងគន េនះអនុគមន៍មនអតិបរម 
 មួយនិងអបបបរមមួយ ។ 
 -េបី f '(x) 0  មនឬសមួយេនះអនុគមន៍មនបរមែតមួយគត់  
 Ǖសីុមតូត ៖ 
 -បនទ ត់ a

y
p

  ជǕសីុតមតូតេដកជនិចច។ 

 -ចំនួនǕសីុមតូតឈរǕ្រស័យនឹងឬសរបស់សមីករភគែបង 
    2px qx r 0     ែដលមន 2q 4pr     ។ 
  េបី 2q 4pr 0     គម នǕសីុមតូតឈរ និង ្រកបមន 
     ែតមួយែមក ។ 
 េបី 2q 4pr 0     មនǕសីុមតូតឈរ q

x
2p

 
 

    និង្រកបមនពីរែមកƽច់ពីគន  ។ 
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 េបី 2q 4pr 0     មនǕសីុមតូតឈរពីរ q
x

2p

  
  

    និង ្រកបមនបីែមកƽច់ពីគន ។ 
 -្រកបមនǍងទូេទដូចរូបខងេ្រកម ៖ 
1/ករណី 2q 4pr 0      
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

0 1

1

x

y

0 1

1

x

y
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0 1

1

x

y

0 1

1

x
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2/ករណី 2q 4pr 0      
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

0 1

1

x

y

0 1

1

x

y
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3/ករណី 2q 4pr 0      
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

0 1

1

x

y

0 1

1

x

y
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ឧទហរណ៍១ េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 
2

2

x 2x 3
f (x)

x 2x 2

 


 
 

សិកǜអេថរភពនិងសង់្រកបǂងf កនុងត្រមុយអរតូនរម៉ល។់ 
ដំេǁះ្រǒយ 
·ែដនកំណត់  
េគមន 2 2x 2x 2 (x 1) 1 0 x IR         
ដូចេនះ D IR   ។ 
·សរេសរជǍងកណូនិក  

2

2 2

x 2x 3 5
f (x) 1

x 2x 2 x 2x 2

 
  

   
 

·ទិសេǮអេថរភព 
-េដរេីវ 2 2 2

5 5(2x 2)
f '(x) (1 )'

x 2x 2 (x 2x 2)


  

   
 

         f '(x) 0  េគបន 2 2

5(2x 2)
0

(x 2x 2)




 
 េនះ x 1  

ចំេពះ x 1  នឲំយ f (1) 1 5 4     ។ 
អនុគមន៍មនអបបបរមេធៀបេសមនឹីង 4  ្រតង់ x 1   ។ 
-គណនលីមីត ៖ 
 2x x

5
lim f(x) lim (1 ) 1

x 2x 2 
  

 
 

-Ǖសីុមតូត    
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េƽយ 
x
lim f (x) 1


  េនះបនទ ត់ y 1  ជǕសីុមតូតេដកៃន្រកប  
-ǂǍងអេថរភព 

  
  
 
 

 
·សំណង់្រកប ៖ 
-ចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនឹងអកƞǕ័ប់សីុស y 0  េនះ

2x 2x 3 0    
េគទញឬស 1 2x 1 , x 3     ។ 
-ចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនឹងអកƞអ័រេƽេន x 0  េនះ 3

y
2

   
 
 
 
 
 
 
 

   x                          1                          
f '(x)   
 
f (x)  

  

 

 

0 1

1

x

y
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ឧទហរណ៍២ េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 
2

2

x 6x
f (x)

2(x 2x 2)




 
 

សិកǜអេថរភពនិងសង់្រកបǂងf កនុងត្រមុយអរតូនរម៉ល។់ 
ដំេǁះ្រǒយ 
·ែដនកំណត់  
េគមន 2 2x 2x 2 (x 1) 1 0 x IR         
ដូចេនះ D IR   ។ 
·ទិសេǮអេថរភព 

-េដរេីវ 
2 2

2 2

(2x 6)(x 2x 2) (2x 2)(x 6x)
f '(x)

2(x 2x 2)

     


 
 

        
2

2 2

8x 4x 12
f '(x)

2(x 2x 2)

  


 
     ។   

 េបី f '(x) 0  េគបន 
2

2 2

8x 4x 12
0

2(x 2x 2)

  


 
  

 េនះ 28x 4x 12 0     នឲំយ 1 2
3

x 1 , x
2

    

ចំេពះ x 1   នឲំយ 5 1
f ( 1)

10 2


     ។ 

ចំេពះ 3
x

2
  នឲំយ 3 9

f ( )
2 2

  
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អនុគមន៍មនអបបបរមេធៀបេសមនឹីង 1

2
  ្រតង់ x 1    

និង មនអតិបរមេធៀបេសមនឹីង 9

2
្រតង់ 3

x
2

  ។ 
-គណនលីមីត ៖ 

 
2

2x x

x 6x 1
lim f(x) lim

22(x 2x 2) 


 

   
-Ǖសីុមតូត    
េƽយ 

x

1
lim f (x)

2
  េនះបនទ ត់ 1

y
2

  ជǕសីុមតូតេដកៃន
្រកប ។ 
-ǂǍងអេថរភព 

  
 
·សំណង់្រកប ៖ 
-ចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនឹងអកƞǕ័ប់សីុស y 0  េនះ

2x 2x 3 0    

   x  
             1                        3

2
                    

f '(x)    
 
f (x)  
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េគទញឬស 1 2x 1 , x 3     ។ 
-ចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនឹងអកƞអ័រេƽេន x 0  េនះ 3

y
2

   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ឧទហរណ៍៣ េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 
2

2

x 4x
f (x)

x 4x 3




 
 

សិកǜអេថរភពនិងសង់្រកបǂងf កនុងត្រមុយអរតូនរម៉លដំ់េǁះ
ដំេǁះ្រǒយ 
·ែដនកំណត់  
េគមន 2x 4x 3 (x 1)(x 3)      
ដូចេនះ D IR { 1 , 3 }    ។ 

0 1

1

x

y

y = 1/2
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·ទិសេǮអេថរភព 

-េដរេីវ 
2 2

2 2

(2x 6)(x 2x 2) (2x 2)(x 6x)
f '(x)

2(x 2x 2)

     


 
 

        2 2 2 2

3x 6 3(x 2)
f '(x)

(x 4x 3) (x 4x 3)

 
 

   
     ។   

 េបី f '(x) 0  េគបន 2 2

3(x 2)
0

(x 4x 3)




 
 នឲំយ x 2  ។ 

ចំេពះ x 2  នឲំយ f (2) 4  ។ 
អនុគមន៍មនអបបបរមេធៀបេសមនឹីង 4  ្រតង់ x 2  ។ 
-គណនលីមីត និង Ǖសីុមតូត   

 
2

x 1 x 1

x 4x
lim f(x) lim

(x 1)(x 3)  


  

   
2

x 1 x 1

x 4x
lim f(x) lim

(x 1)(x 3)  


  

   
2

x 3 x 3

x 4x
lim f(x) lim

(x 1)(x 3)  


  

   
2

x 3 x 3

x 4x
lim f(x) lim

(x 1)(x 3)  


  

   
2 2

2x x x

x 4x x
lim f(x) lim lim 1

(x 1)(x 3) x  


  

   
េƽយ 

x 1
lim f (x)


   និង  
x 3
lim f (x)


  េនះបនទ ត់ x 1  និង 
x 3 ជǕសីុមតូតឈរៃន្រកប ។  
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េហយី 
x
lim f (x) 1


   េនះបនទ ត់y 1 ជǕសីុមតូតេដកៃន្រកប  
-ǂǍងអេថរភព 

  
·សំណង់្រកប ៖ 
-ចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនឹងអកƞǕ័ប់សីុស y 0  េនះ 

2x 4x 0  េគទញឬស 1 2x 0 , x 4    ។ 
-ចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនឹងអកƞអ័រេƽេន x 0  េនះy 0  
 
 
 
 
 
 
 

   x                  1                2             3               
f '(x)     
 
f (x)  

         

 

   

0 1

1

x

y
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ឧទហរណ៍៤ េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 
2

2

2x 6x 4
f (x)

x 2x 3

 


 
 

សិកǜអេថរភពនិងសង់្រកបǂងf កនុងត្រមុយអរតូនរម៉ល ់
ដំេǁះ្រǒយ 
·ែដនកំណត់  
េគមន 2x 2x 3 (x 1)(x 3)      
ដូចេនះ D IR { 3 , 1 }     ។ 
·ទិសេǮអេថរភព 

-េដរេីវ 
2 2

2 2

(4x 6)(x 2x 3) (2x 2)(2x 6x 4)
f '(x)

(x 2x 3)

      


 
 

        
2 2

2 2 2 2

2x 4x 10 2[(x 1) 4]
f '(x)

(x 2x 3) (x 2x 3)

    
  

   
     ។   

 េƽយ 2(x 1) 4 0     េនះ f '(x) 0 x D    
េនះ f  ជអនុគមន៍ចុះេលីែដនកំណត់ ។ 
-គណនលីមីត ៖ 

 
2

x 1 x 1

2x 6x 4
lim f(x) lim

(x 1)(x 3)  

 
  

   
2

x 1 x 1

2x 6x 4
lim f(x) lim

(x 1)(x 3)  

 
  

   
2

x 3 x 3

2x 6x 4
lim f(x) lim

(x 1)(x 3)  

 
  

   
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2

x 3 x 3

2x 6x 4
lim f(x) lim

(x 1)(x 3)  

 
  

   
2 2

2x x x

2x 6x 4 2x
lim f(x) lim lim 2

(x 1)(x 3) x  

 
  

   
-Ǖសីុមតូត    
េƽយ 

x 1
lim f (x)


  និង
x 3
lim f (x)


  េនះបនទ ត់ x 1  និង 
x 3  ជǕសីុមតូតឈរៃន្រកប ។ 
 េហយី 

x
lim f (x) 2


   េនះបនទ ត់y 2 ជǕសីុមតូតេដកៃន្រកប  
-ǂǍងអេថរភព 

  
·សំណង់្រកប ៖ 
-ចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនឹងអកƞǕ័ប់សីុ y 0 េនះ

22x 6x 4 0    
េគទញឬស 1 2

3 17 3 17
x , x

2 2

   
    ។ 

-ចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនឹងអកƞអ័រេƽេន x 0  េនះ 4
y

3
  

   x                  3                       1                    
f '(x)    
 
f (x)  
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ឧទហរណ៍៥ េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 
2

2

2x x 7
f (x)

x x 2

 


 
 

សិកǜអេថរភពនិងសង់្រកបǂងf កនុងត្រមុយអរតូនរម៉ល។់ 
ដំេǁះ្រǒយ 
·ែដនកំណត់  
េគមន 2x x 2 (x 1)(x 2)      
ដូចេនះ D IR { 1 , 2 }     ។ 
·ទិសេǮអេថរភព 

-េដរេីវ 
2 2

2 2

(4x 1)(x x 2) (2x 1)(2x x 7)
f '(x)

(x 2x 3)

      


 
 

0 1

1

x

y
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2

2 2

x 6x 5
f '(x)

(x x 2)

  


 
     ។   

 េបី f '(x) 0  េគបន 
2

2 2

x 6x 5
0

(x x 2)

  


 
  

 េនះ 2x 6x 5 0     នឲំយ 1 2x 1 , x 5   
ចំេពះ x 1  នឲំយ f (1) 3  េហយី x 3  នឲំយ 2

f (3)
3

  
អនុគមន៍មនអបបបរមេធៀបេសមនឹីង 3  ្រតង់ x 1   
និង មនអតិបរមេធៀបេសមនឹីង 2

3
្រតង់ x 3  ។ 

-គណនលីមីត ៖ 

 
2

x 1 x 1

2x x 7
lim f(x) lim

(x 1)(x 2)  

 
  

   
 

2

x 1 x 1

2x x 7
lim f(x) lim

(x 1)(x 2)  

 
  

 
 

 
2

x 2 x 2

2x x 7
lim f(x) lim

(x 1)(x 2)  

 
  

 
 

 
2

x 2 x 2

2x x 7
lim f(x) lim

(x 1)(x 2)  

 
  

 
 

 
2

x x

2x x 7
lim f(x) lim 2

(x 1)(x 2) 

 
 

   
-Ǖសីុមតូត    



េដរេីវៃនអនុគមន ៍
	

 

	

េរៀបេរៀងេƽយ លឹម ផលគុន	 Page	100	

	

េƽយ 
x 1
lim f (x)


  និង
x 2
lim f (x)


  េនះបនទ ត់ x 1   និង 
x 2 ជǕសីុមតូតឈរៃន្រកប ។  
េហយី 

x
lim f (x) 2


   េនះបនទ ត់y 2 ជǕសីុមតូតេដកៃន្រកប  
-ǂǍងអេថរភព 

  
·សំណង់្រកប ៖ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

   x          1             1            2             5             
f '(x)     
 
f (x)  

      

 

 

 

 

 

 

0 1

1

x

y
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ឧទហរណ៍៦ េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 
2

2

x 2x 7
f (x)

x 2x 1

 


 
 

សិកǜអេថរភពនិងសង់្រកបǂងf កនុងត្រមុយអរតូនរម៉ល។់ 
ដំេǁះ្រǒយ 
·ែដនកំណត់  
េគមន 2 2x 2x 1 (x 1)     
ដូចេនះ D IR { 1 }    ។ 
·ទិសេǮអេថរភព 

-េដរេីវ 
2 2

4

(2x 2)(x 1) 2(x 1)(x 2x 7)
f '(x)

(x 1)

     



 

        3

4x 12
f '(x)

(x 1)

 



     ។   

 េបី f '(x) 0  េគបន 3

4x 12
0

(x 1)

 



 េនះ x 3  ។ 

ចំេពះ x 3  នឲំយ f (3) 2  ។ 
អនុគមន៍មនអតិបរមេធៀបេសមីនឹង 2 ្រតង់ x 3  ។ 
-គណនលីមីត ៖ 

 
2

2
x 1 x 1

x 2x 7
lim f(x) lim

(x 1)  

 
  

  



េដរេីវៃនអនុគមន ៍
	

 

	

េរៀបេរៀងេƽយ លឹម ផលគុន	 Page	102	

	

2

2
x 1 x 1

x 2x 7
lim f(x) lim

(x 1)  

 
  

  
2

2x x

x 2x 7
lim f(x) lim 1

(x 1) 

 
 

  
-Ǖសីុមតូត    
េƽយ 

x 1
lim f (x)


   េនះបនទ ត់ x 1  ជǕសីុមតូតឈរៃន

្រកប ។ េហយី 
x
lim f (x) 1


   េនះបនទ ត់y 1 ជǕសីុមតូតេដក

ៃន្រកប ។ 
-ǂǍងអេថរភព 

  
 
 
 

 
·សំណង់្រកប ៖ 
-ចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនឹងអកƞǕ័ប់សីុ y 0 េនះ

2x 2x 7 0    
េគទញឬស 1 2x 1 2 2 , x 1 2 2        ។ 
-ចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនឹងអកƞអ័រេƽេន x 0  េនះ y 7    ។ 
 

   x                 1                   3                
f '(x)    
 
f (x)  
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Ω 
 
 
 
 
 
 

0 1

1
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៧-សកិǜអនគុមនǍ៍ង y ax b   
  ែដនកំណត ់៖  D {x / ax b 0 }    

  េដរេីវ a
f '(x)

2 ax b



 

 -េបើ a 0  េនះ f '(x) 0  េនះ f ជអនុគមនេ៍កើនƽចខ់ត។ 

 -េបើ a 0  េនះ f '(x) 0  េនះ f ជអនុគមនចុ៍ះƽចខ់ត។ 

  ្រកបមនរូបដូចខងេ្រកម ៖ 

 
  
  
  
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 

0 1
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x

y

0 1

1

x

y
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ឧទហរណ៍១ េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ f (x) 2x 6   
សិកǜអេថរភពនិងសង់្រកបǂងf កនុងត្រមុយអរតូនរម៉ល ់
·ែដនកំណត់  D [ 3 , )      ។ 
·ទិសេǮអេថរភព 

-េដរេីវ (2x 6)' 1
f '(x) 0 x D

2 2x 6 2x 6


    

   
េគបន f  ជអនុគមន៍េកីនជនិចចេលីែដនកណំត់របស់Ǐ ។ 
-រកលីមីត 

x x
lim f (x) lim 2x 6
 

     
-ǂǍងអេថរភព  

    
x

 3 

 
f '(x)

  
 

 
f (x)

 

 

 
·សំណង់្រកប 
-កូអរេƽេនចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនិងអកƞ ័(ox)  គឺ y 0  
េគបន 2x 6 0    េនះ x 3    ។ 
-កូអរេƽេនចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនិងអកƞ ័(oy)  គឺ x 0  
េគបន y 6   ។ 
ដូចេនះ្រកបកត់អកƞកូ័អរេƽេន ( 3 , 0)   នងិ (0 , 6)  ។ 
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ឧទហរណ៍២ េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ f (x) 2x 4    
សិកǜអេថរភពនិងសង់្រកបǂងf កនុងត្រមុយអរតូនរម៉ល ់
·ែដនកំណត់  D ( , 2]    ។ 
·ទិសេǮអេថរភព 

-េដរេីវ ( 2x 4)' 1
f '(x) 0 x D

2 2x 4 2x 4

 
     

     
េគបន f  ជអនុគមន៍ចុះជនិចចេលីែដនកំណត់របស់Ǐ ។ 
-រកលីមីត 

x x
lim f (x) lim 2x 4
 

      
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-ǂǍងអេថរភព  
x  2

 
f '(x)

  
 

 
f (x)

 

 

 
·សំណង់្រកប 
-កូអរេƽេនចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនិងអកƞ ័(ox)  គឺ y 0  
េគបន 2x 4 0     េនះ x 2   ។ 
-កូអរេƽេនចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនិងអកƞ ័(oy)  គឺ x 0  
េគបន y 2   ។ 
ដូចេនះ្រកបកត់អកƞǕ័ប់សីុស្រតង់ចំណុច (2 , 0)   អកƞអ័រេƽេន 
្រតង់ចំណុច (0 , 2)   ។ 
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៨-សកិǜអនគុមនǍ៍ង 2y ax bx c    
 ែដល a 0   និង 2b 4ac    ។ 

រេបៀបេƽះ្រǒយ 

 ែដនកំណត ់៖  2D {x / ax bx c 0}     

 េដរេីវ 
2

2ax b
f '(x)

2 ax bx c




 
 

 Ǖសីុមតូត ៖ 

 -េបើ a 0  េនះ្រកបគម នǕសីុមតូតេទ 

 -េបើ a 0  េនះ្រកបមនǕសីុមតូតពីរ ។ 

     2 b
f(x) ax bx c a| x | (x)

2a
       

 ែដល 
x
lim (x) 0


   

កលǁ x    េនះ្រកបមនǕសីុមតូតេ្រទត
b

y a(x )
2a

   

កលǁ x    េនះ្រកបមនǕសីុមតូតេ្រទត
b

y a(x )
2a

    

 ្រកបមនរូបដូចខងេ្រកម ៖ 
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-ករណីទី១ a 0 , 0     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

-ករណីទី២ a 0 , 0     
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-ករណីទី៣ a 0 , 0     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
ឧទហរណ៍១ េគឲយអនុគមន ៍f  កំណតេ់ƽយ 

2f (x) x 4x 13    

សិកǜអេថរភពនិងសង្់រកបǂងf កនុងត្រមុយអរតូនរម៉ល់ 

·ែដនកំណត ់ D IR   ។ 

-េដរេីវ 
2

2 2

(x 4x 13)' x 2
f '(x)

2 x 4x 13 x 4x 13

  
 

     

f '(x) 0  នឲំយ x 2   ។ 
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ចំេពះ x 2   នឲំយ f (2) 4 8 13 3      ។ 

អនុគមន ៍f  មនអបបបរមេសមើ 3  ្រតង ់x 2  ។ 

-រកលីមតី 2

x x
lim f (x) lim x 4x 13
 

       

              2

x x
lim f (x) lim x 4x 13
 

      

-សមកីរǕសីុមតូត 

 េគមន 
2 2f (x) x 4x 13 (x 2) 9 | x 2 | (x)          

េƽយ 
x
lim (x) 0


   និង
x
lim (x) 0


     េនះបនទ ត ់
y (x 2)    

និង y x 2   ជសមកីរǕសីុមតូតេ្រទតៃន្រកប ។ 

-ǂǍងអេថរភព  
x  2

f '(x)   

 
f (x)

 

 

·សំណង្់រកប 

-កូអរេƽេនចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនិងអកƞ ័(ox)  គឺ y 0  

េគបន 2x 4x 13 0     េនះ 2x 4x 13 0      
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' 4 13 9 0        េនះសមកីរគម នឬស ។ 

- ចំណុច្របសព្វរǏង្រកបនិងអកƞ ័(oy)  គឺ x 0 េនះ y 13    
-អកƞឆ័្លុះ   បនទ ត ់x 2   េ្រពះ f (2a x) f (x)   

2 2f (4 x) (4 x) 4(4 x) 13 x 4x 13 f (x)           
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ឧទហរណ៍២ េគឲយអនុគមន ៍f  កំណតេ់ƽយ 
2f (x) x 6x 5    

សិកǜអេថរភពនិងសង្់រកបǂងf កនុងត្រមុយអរតូនរម៉ល់។ 
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·ែដនកំណត ់ D ( ,1] [5, )      ។ 

·ទិសេǮអេថរភព 

-េដរេីវ 
2

2 2

(x 6x 5)' x 3
f '(x)

2 x 6x 5 x 6x 5

  
 

     

្រគប់x ( ,1]   េគបន f '(x) 0  និ x (5 , ]    េគបន
f '(x) 0  

ដូចេនះអនុគមន ៍f  ចុះេលើចេន្ល ះx ( ,1]  និងេកើនេលើ
x (5 , ]    

-រកលីមតី 2

x x
lim f (x) lim x 6x 5
 

       

              2

x x
lim f (x) lim x 6x 5
 

      

-សមកីរǕសីុមតូត 

 េគមន 2 2f (x) x 6x 5 (x 3) 4 | x 3 | (x)          

េƽយ 
x
lim (x) 0


   និង
x
lim (x) 0


     េនះបនទ ត ់
y (x 3)    

និង y x 3   ជសមកីរǕសីុមតូតេ្រទតៃន្រកប ។ 

-ǂǍងអេថរភព  
x  1 5

f '(x)    

 
f (x)
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·សំណង្់រកប 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ឧទហរណ៍៣ េគឲយអនុគមន ៍f  កំណតេ់ƽយ 
2f (x) x 2x 8     

សិកǜអេថរភពនិងសង្់រកបǂងf កនុងត្រមុយអរតូនរម៉ល់។ 

·ែដនកំណត ់  D 4 , 2    ។ 

·ទិសេǮអេថរភព 

-េដរេីវ 
2

2 2

( x 2x 8)' x 1
f '(x)

2 x 2x 8 x 2x 8

    
 

       

f '(x) 0   េគបន 
2

x 1
0

x 2x 8

 


  
  នឲំយ x 1    ។ 

0 1

1

x

y



េដរេីវៃនអនុគមន ៍
	

 

	

េរៀបេរៀងេƽយ លឹម ផលគុន	 Page	115	

	

អនុគមនម៍នអតិបរមេធៀប្រតង ់x 1   គឺ f ( 1) 3   

-ǂǍងអេថរភព  
x 4 1

f '(x)   

 

 
f (x)

 

 
 
 

 

·សំណង្់រកប 

េគមន 2 2y x 2x 8 9 (x 1)        

សមមូល 
2 2(x 1) y 9

y 0

   



 

ដូចេនះ្រកបគឺជកន្លះរង្វងែ់ដលមនផចិត I( 1, 0)  និងក ំR 3   
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ជំពូកទី៤ 

លǓំត់មនដំេǁះ្រǒយ 
លǓំត់ទី០១ 
េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ ( 1) 2(2 1)

( )
m x m

f x
x m

  



  

សិកǜទិសេǮអេថរភពៃន f េទǂមតៃម្លៃនប៉Ǎ៉ែម៉្រត m ។ 
ដំេǁះ្រǒយ 
សិកǜទិសេǮអេថរភពៃន f  

( 1) 2(2 1)
( )

m x m
f x

x m

  



 

ែដនកំណត់ { }D m   

េដរេីវ  
 2

( 1)( ) ( 1) 2(2 1)
'( )

m x m m x m
f x

x m

     



 

                   

2

2

2

2

( 1) ( 1) 4 2

3 2

( )

m x m m m x m

x m

m m

x m

      




 




 

ចំេពះ្រគប់ x D  េគមន 2( ) 0x m   
េនះ '( )f x  មនសញញ ដូច 2 3 2D m m    ។ 
េបី 0D   េនះ 2 3 2 0m m    នឲំយ 1 21 , 2m m   
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ǂǍងសិកǜសញញ ៃន 2 3 2D m m    
 

 

 

ǂមǂǍងខងេលីេយងីǕចសននិƽ្ឋ នដូចតេទ ៖ 
-ចំេពះ ( , 1) (2 , ) : '( ) 0m f x      េនះ f   
  ជអនុគមន៍េកីនេលីែដនកំណត់ fD   ។ 
-ចំេពះ  1 , 2 : '( ) 0m f x   េនះ f  ជអនុគមន៍ចុះេលី  
  ែដនកណំត់ fD   ។ 
-ចំេពះ 1m    ឬ  2m   េនះ '( ) 0f x   នឲំយ f ជអនុគមន៍ 
  េថរគឺ 2 2

( ) 2
1

x
f x

x


 


   និង 3 6

( ) 3
2

x
f x

x


 


   ។ 

 
 
 
 
 
 

m            1                 2           

D 
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លǓំត់ទី០២ 
េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 

22 3 3
( )

1

mx m m
f x

x m

  


 
  

សិកǜទិសេǮអេថរភពៃន f េទǂមតៃម្លៃនប៉Ǎ៉ែម៉្រត m ។ 
ដំេǁះ្រǒយ 
សិកǜទិសេǮអេថរភពៃន f  

22 3 3
( )

1

mx m m
f x

x m

  


 
 

ែដនកំណត់ { 1 }D m   

េដរេីវ 
 

2

2

( 1) ( 2 3 3)
'( )

1

m x m mx m m
f x

x m

     


 
 

                  

2 2

2

2

2

2 3 3

( 1)

2 3

( 1)

mx m m mx m m

x m

m m

x m

     


 

  


 

 

ចំេពះ្រគប់ x D  េគមន 2( 1) 0x m    
េនះ '( )f x  មនសញញ ដូច 2 2 3D m m     ។ 
េបី 0D   េនះ 2 2 3 0m m     នឲំយ 1 21 , 3m m    
ǂǍងសិកǜសញញ ៃន 2 2 3D m m     
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ǂមǂǍងខងេលីេយងីǕចសននិƽ្ឋ នដូចតេទ ៖ 
-ចំេពះ ( , 1) (3 , ) : '( ) 0m f x       េនះ f   
  ជអនុគមន៍ចុះេលីែដនកំណត់ fD   ។ 
-ចំេពះ  1 , 3 : '( ) 0m f x    េនះ f  ជអនុគមន៍េកីនេលី  
  ែដនកណំត់ fD   ។ 
-ចំេពះ 1m     ឬ  3m   េនះ '( ) 0f x   នឲំយ f  
ជអនុគមន៍េថរគឺ ៖ 
ចំេពះ 1m    េនះ  2

( ) 1
2

x
f x

x

 
  


   ្រគប់ 2x   ។ 

ចំេពះ 3m   េនះ  3 6
( ) 3

2

x
f x

x


 


   ្រគប់ 2x   ។ 

 
 
 

 

m         1                   3           

D 
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លǓំត់ទី០៣ 
េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ ៖ 

3
2( ) ( 1) (5 1) 2 3

3

x
f x m x m x m        
កំណត់ m េដីមបឲីយ f  ជអនុគមន៍េកីនជនិចចេលី   ។ 
ដំេǁះ្រǒយ 
កំណត់ m េដីមបឲីយ f  ជអនុគមន៍េកីនជនិចចេលី   

េគមន 
3

2( ) ( 1) (5 1) 2 3
3

x
f x m x m x m        

ែដនកំណត់ fD    
េដរេីវ 2'( ) 2( 1) 5 1f x x m x m      
េដីមបឲីយ  f  ជអនុគមន៍េកនីជនិចចេលី លុះ្រǂែត ៖ 

: '( ) 0x f x    សមមូល 2

1 0

' ( 1) (5 1) 0

a

m m

 

     

 

សមមូល 2' 3 2 0m m      មនឬស 1 21 , 2m m   
 

 

 

ដូចេនះ (1 , 2 )m   ។ 

m            1                  2           

'  
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លǓំត់ទី០៤ 
េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ  

2

2
( )

1

x
f x

x



  

ក)ចូរគណន '( )f x  រចួសិកǜសញញ របស់Ǐ ។ 
ខ)ចូរេ្របៀបេធៀបចំនួន ៖ 
 

2

6.283184

1 (3.141592)
A 


  នងិ  

2

6.283186

1 (3.141593)
B 


   

ដំេǁះ្រǒយ 
ក) គណន '( )f x  រចួសិកǜសញញ របស់Ǐ 
េគមន 

2

2
( )

1

x
f x

x



    ែដនកំណត់ D    

េគបន 
2 2 2

2 2 2 2

2(1 ) 4 2(1 )
'( )

(1 ) (1 )

x x x
f x

x x

  
 

 
 

ដូចេនះ 
2 2

2(1 )(1 )
'( )

(1 )

x x
f x

x

 



  ។ 

េƽយ្រគប់ x D  េគមន 2 2(1 ) 0x   េនះ '( )f x  មន
សញញ ដូចភគយក 2(1 )(1 )x x   មនឬស 1 21 , 1x x     

 

 

 
 

x          1                   1           

'( )f x  
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ǂមǂǍងខងេលីេយងីបន '( ) 0f x   ចំេពះ ( 1 ,1)x    
និង '( ) 0f x   ចំេពះ ( , 1) (1 , )x        ។ 
ខ) េ្របៀបេធៀបចនួំន ៖ 
 

2

6.283184

1 (3.141592)
A 


  នងិ  

2

6.283186

1 (3.141593)
B 


   

យក 3.141592    និង  3.141593   
េគបន ( )A f    នងិ  ( )B f    ។ 
េគមន '( ) 0f x   ចំេពះ ( , 1) (1 , )x       េនះ f  
ជអនុគមន៍ចុះ (ǂមស្រមយខងេលី) ។ 
ǂមលកខណះអនុគមន៍ចុះចំេពះ្រគប់ ,  ៃនចេន្ល ះ (1 , )   
េគបន ( ) ( )f f       ។ 
ដូចេនះ A B  ។ 
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លǓំត់ទី០៥ 
ចំេពះ្រគប់ 0 x a    នងិ ,m n IN  ចូរ្រǒយថ ៖ 

( ) .
( )

m n
m n m n

m n

m n
x a x a

m n


 


   ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

្រǒយថ ( ) .
( )

m n
m n m n

m n

m n
x a x a

m n


 


    

ǂង ( ) ( )m nf x x a x    ែដល 0 x a    នងិ ,m n IN  
េគបន 1 1'( ) ( ) ( )m n n mf x mx a x n a x x      

                     
 

1 1

1 1

( ) ( )

( ) ( )

m n

m n

x a x m a x nx

x a x ma m n x

 

 

   

   
 

េƽយ 1 1( ) 0m nx a x    ចំេពះ0 x a     េនះ '( )f x  
មនសញញ ដូច ( )ma m n x   មនឬស ma

x
m n




  ។ 

ចំេពះ ma
x

m n



 េគបន .

( )

m n
m n

m n

ma m n
f a

m n m n




     
 

េƽយ្រតង់ ma
x

m n



  អនុគមន៍ 'f  ប្តូរសញញ ពី ( )  េទ( )  

េនះ f  មនអតិបរមេធៀប្រតង់ ma
x

m n



 ។ 

ដូចេនះ ( ) .
( )

m n
m n

m n

ma m n
f x f a

m n m n




     
  ។ 
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លǓំត់ទី០៦ 

េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 
2

( ) 1
2014

x
f x    ែដល x  

ចូរេ្របៀបេធៀប ( )
1 1

a b
f

a b


 
 និង ( )

1

a b
f

a b


 

  
្រគប់ , 0a b    ។ 
ដំេǁះ្រǒយ 
េ្របៀបេធៀប ( )

1 1

a b
f

a b


 
 និង ( )

1

a b
f

a b


 

 

េគមន 
2

( ) 1
2014

x
f x    ែដល x  

េគបន '( )
1007

x
f x    មនឬស 0x   

េបី ( , 0)x   េគបន '( ) 0f x   េនះ f ជអនុគមន៍ចុះ ។ 
េបី (0 , )x    េគបន '( ) 0f x   េនះ f ជអនុគមន៍េកីន ។ 
មយង៉េទៀត្រគប់ , 0a b    េគមន 

1 1

a a

a a b


  
 

និង 
1 1

b b

b a b


  
 េនះ 

1 1 1

a b a b

a b a b


 

   
  

េƽយ 
1 1

a b

a b


 
 និង 

1

a b

a b


 

 សថិតេនកនុងចេន្ល ះ(0 , )   

ចំេពះ  
1 1 1

a b a b

a b a b


 

   
  េគបន ៖ 

( ) ( )
1 1 1

a b a b
f f

a b a b


 

   
  ។ 
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លǓំត់ទី០៧ 
ចំេពះ្រគប់ 1x   ចូរ្រǒយថ 2( 1)

ln
1

x
x

x





  ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 
បង្ហ ញថ 2( 1)

ln
1

x
x

x





   

ǂង 2( 1)
( ) ln

1

x
f x x

x


 


  ែដល 1x    

េគបន 
2

2 2

1 2( 1) 2( 1) ( 1)
'( )

( 1) ( 1)

x x x
f x

x x x x

   
  

 
 

្រគប់ 1x  េគបន
2

2

( 1)
'( ) 0

( 1)

x
f x

x x


 


 េនះ f  ជអនុគមន៍ 

េកីនជនិចចេលី  1 ,   ។ 
ǂមលកខណះអនុគមន៍េកនីចំេពះ 1 ( ) (1) 0x f x f     
េគបន 2( 1)

ln 0
1

x
x

x


 


  េនះ 2( 1)

ln
1

x
x

x





  ។ 

ដូចេនះ 2( 1)
ln

1

x
x

x





  ។ 
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លǓំត់ទី០៨ 

ចូរេ្របៀបេធៀបចំនួន 
4

2

sin
11

2
1 cos

11

A






  នងិ 
4

2

sin
13

2
1 cos

13

B






 

ដំេǁះ្រǒយ 

េ្រជីសេរសី f  កំណត់េƽយ 
2

2

(1 )
( )

1

x
f x

x





 ្រគប់ x  

េគមន 
2 4

2 2

2
(1 cos ) 4sin2 11 11(cos ) 4

2 211 1 cos 1 cos
11 11

f A

 


 


  

 
  

េហយី 
2 4

2 2

2
(1 cos ) 4sin2 13 13(cos ) 4

2 213 1 cos 1 cos
13 13

f B

 


 


  

 
 

េគមន 
2 2

2 2

2(1 )(1 ) 2 (1 )
'( )

(1 )

x x x x
f x

x

    



 

                    

2 2

2 2

2 2

2(1 )( 1 )

(1 )

2( 1)( 1)

(1 )

x x x x

x

x x

x

    



 




 

េƽយ្រគប់ x D  េគមន 2 2(1 ) 0x   េនះ '( )f x   
មនសញញ ដូចភគយក 2( 1)( 1)x x   ។ 
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មនឬស 1 21 , 1x x    ។ 
 

 

 
 

ǂមǂǍងខងេលីេយងីបន '( ) 0f x   ចំេពះ ( 1 ,1)x    
និង '( ) 0f x   ចំេពះ ( , 1) (1 , )x        ។ 
េនះ f  ជអនុគមន៍ចុះេលីចេន្ល ះ ( 1 , 1)   ។ 
េគមន 2
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   នងិ 2
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13

  សថិតេនចេន្ល ះ ( 1 , 1)   េនះǂម 
លកខណះអនុគមន៍ចុះេគបន ៖

2 2 2 2
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f f

   
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លǓំត់ទី០៩ 
ក)ចំេពះ្រគប់  ចូរ្រǒយថ  ។ 

ខ)ចូរបង្ហ ញថ   

ែដល   ។ 
ដំេǁះ្រǒយ 
ក)ចំេពះ្រគប់  ្រǒយថ  ៖ 

    ǂង  ជអនុគមន៍ កំណត់្រគប់  េƽយ ៖ 

    

    េគបន  

                           ្រគប់  ។ 

    េƽយ   េនះ   ្រគប់  

    ដូចេនះ  ។ 

ខ)បង្ហ ញថ   

    ǂមស្រមយខងេលីេគមន  ្រគប់  
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 ្រគប់  េយងីសនមត  េហយីយក  

 េគបន  

     ឬ     

 េƽយ  េនះ   នងិ  

 េគទញ  

 ដូចេនះ    ។ 
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លǓំត់ទី១០ 
ចូរេ្របៀបេធៀបចំនួន 3 33 3a 3 3 3 3      នងិ 3b 2 3   ។ 
ដំេǁះ្រǒយ 
េ្របៀបេធៀបចំនួន 3 33 3a 3 3 3 3      នងិ 3b 2 3   
រេបៀបទី១ ៖  
ǂង 3 3x 3 3    នងិ  3 3y 3 3    
េគមន x y  េនះ 2 2x y   
េគបន x y 0 (1)    នងិ  2 2x y 0 (2)   
គុណវសិមភព (1) និង (2) អងគ និង អងគេគបន ៖ 

2 2(x y)(x y ) 0    សមមូល 3 3 2 2x y x y xy    
គុណអងគទងំពីរនឹង 3 េគបន ៖ 
 3 3 2 2 3 3 33(x y ) 3x y 3xy (x y) (x y )        
េគទញ 3 3 34(x y ) (x y)    ឬ 3 33x y 4(x y ) (3)    
ជំនួស 3 3x 3 3    នងិ  3 3y 3 3   កនុង (3) េគបន ៖ 
3 33 3 3 3 333 3 3 3 4(3 3 3 3) 2 3           
ដូចេនះ a b   ។ 
រេបៀបទី២ ៖  
ឧបមថ a b   ពតិ 
េគបន 3 33 3 33 3 3 3 2 3       
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សមមូល 
3 3

3 3
3 3

1 1 2
3 3

       
ǂងអនុគមន៍ 3 3f (x) 1 x 1 x     
េដរេីវ 

2 23 3

1 1
f '(x)

3 (1 x) 3 (1 x)
  

 
  

េបី f '(x) 0  សមមូល 
2 23 3

1 1
0

3 (1 x) 3 (1 x)
  

 
  

នឲំយ 2 23 3(1 x) (1 x)      ឬ 1 x 1 x    េនះ x 0  ។ 
េបី f '(x) 0   សមមូល 

2 23 3

1 1
0

3 (1 x) 3 (1 x)
  

 
  

នឲំយ 2 23 3(1 x) (1 x)      ឬ 1 x 1 x    េនះ x 0  ។ 
ǂǍងសញញ ៃន f '(x)  ៖ 
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ǂមǂǍងេនះេគបន x 0 : f (x) 2    

យក 
3 3

x
3

  េគបន 
3 3

f ( ) 2
3

  ឬ 
3 3

3 3
3 3

1 1 2
3 3

     
ដូចេនះ a b   ។  
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លǓំត់ទី១១ 
េគឲយអនុគមន៍  IRx,)x1xln()x(f 2    

ចូរ្រǒយបញជ ក់ថ )
b1

b

a1

a
(f)

ba1

ba
(f










  
ចំេពះ្រគប់ 0b,0a    ។ 
ដំេǁះ្រǒយ 

្រǒយបញជ ក់ថ )
b1

b

a1

a
(f)

ba1

ba
(f








  

េយងីមន  IRx,)x1xln()x(f 2   

េយងីបន 
2

2

2

2

x1x

x12

x2
1

x1x

)'x1x(
)x('f










  

222

2

x1

1

)x1)(x1x(

xx1
)x('f







  

េƽយ IRx,0
x1

1
)x('f

2



  

ដូចេនះអនុគមន៍ )x(f  ជអនុគមន៍េកីនជនិចចេលី IR។ 
ម៉យងេទៀតចំេពះ្រគប់ 0b,0a   េគមន ៖ 

a1

a

ba1

a





   និង   

b1

b

ba1

b





 

េគទញ 
b1
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a

ba1

b
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




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ឬ  
b1

b

a1

a

ba1

ba










  
េƽយǒរែតអនុគមន៍ )x(f  ជអនុគមន៍េកីនជនិចចេលី IR  
េហតុេនះǂមលកខណះអនុគមន៍េកីនេគបន៖ 

b1

b

a1

a

ba1

ba








  

នឲំយ )
b1

b

a1

a
(f)

ba1

ba
(f








  

ដូចេនះ  )
b1

b

a1

a
(f)

ba1

ba
(f








  

ចំេពះ្រគប់ 0b,0a   ។ 
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លǓំត់ទី១២ 

េគឲយអនុគមន៍ 
1x3x3

1x3x3x
)x(f

2

23




   
កំនត់ចំេពះ្រគប់ IRx  ។ 
ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិតវជិជមន a  និង b ចូរ្រǒយបញជ ក់ថ ៖ 


















 

ba2

abba1
f

2

ba1
f  ។ 
ដំេǁះ្រǒយ 

្រǒយបញជ ក់ថ 
















 

ba2

abba1
f

2

ba1
f    

េយងីមន 
1x3x3

1x3x3x
)x(f

2

23




  កំនត់ចំេពះ្រគប់ IRx  

IRx,0
)1x3x3(

)1x(x3

)1x3x3(

x3x6x3

)1x3x3(

)1x3x3x)(3x6()1x3x3)(3x6x3(
)x('f
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2322

















 

ដូចេនះ )x(f  ជអនុគមន៍េកីនេលី IR ។ 

ម៉យងេទៀតេយងីសនមតថ 
ba2

abba1

2

ba1







  

េគបន 
abba1

ba2
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2





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1
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1

ba1

2

)b1)(a1(
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2













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េƽយ 
a1

1

ba1

1




  និង 
b1

1

ba1

1




  ្រគប់ a  និង b។ 

េគទញ 
b1

1

a1

1

ba1

2







  
 នឲំយ

ba2

abba1

2

ba1







ពិត។ 
ដូចេនះǂមលកខណះអនុគមន៍េកនីេគទញបន ៖ 


















 
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លǓំត់ទី១៣ 
េគឱយ f ជអនុគមនកំ៍នតេ់ƽយ 2 nf (x) (x 1 x )     
ែដល x IR  និង n IN  ។ 
ក-ចូរគណនេដរេីវ f '(x)  រចួបង្ហ ញថ ៖ 
 21 x .f '(x) n.f (x)    ។ 
ខ-ចូរ្រǒយបញជ កទំ់នកទំ់នង ៖ 

2 2(1 x ).f ''(x) x.f '(x) n .f (x)    ។ 
ដំេǁះ្រǒយ 
ក-គណនេដរេីវ f '(x)  
េគបន  2 2 n 1f '(x) n.(x 1 x )'.(x 1 x )       

                   

2
2 n 1

2

2 n 1

2

2
2 n 1

2

2 n

2

(1 x )'
f '(x) n. 1 .(x 1 x )

2 1 x

2x
n. 1 .(x 1 x )

2 1 x

1 x x
n. .(x 1 x )

1 x
n

(x 1 x )
1 x







 
      

 
      

 
  



  


 

ដូចេនះ  2 n

2

n
f '(x) .(x 1 x )

1 x
  


  ។ 
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បង្ហ ញថ 21 x .f '(x) n.f (x)   
េគមន 2 n

2

n
f '(x) .(x 1 x )

1 x
  


  

 េƽយ 2 nf (x) (x 1 x )    
េគបន 

2

n
f '(x) .f (x)

1 x



 នឱំយ 21 x .f '(x) n.f (x)   ។ 

ដូចេនះ   21 x .f '(x) n.f (x)     ។ 
ខ-្រǒយបញជ ក់ទំនក់ទំនង 2 2(1 x ).f ''(x) x.f '(x) n .f (x)    
េគមន  21 x .f '(x) n.f (x)   នឱំយ 

2

f (x)
f '(x) n.

1 x



 

េគបន   
2 2

2 2

f '(x) 1 x ( 1 x )'f (x)
f ''(x) n.

( 1 x )

  



 

                

 

2

2

2

2

2

2

2x
f '(x). 1 x .f (x)

2 1 xf ''(x) n
1 x

f (x)
1 x .f '(x) x.

1 xf ''(x) n. 1
1 x

 




 




 

 21 x .f '(x) n.f (x) 2   និង   
2

1 f (x)
.f '(x) 3

n 1 x



 

យក (2) និង (3) ជួសកនុងទំនក់ទំនង  1  េគបន ៖ 

ដូចេនះ   2 2(1 x ).f ''(x) x.f '(x) n .f (x)     ។ 
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លǓំត់ទី១៤ 

េគឱយអនុគមន៍ IRIR:f   េƽយ 
1xx

)1xx(
)x(f 36

32




  ។ 
ចូររកតៃម្លអបបបរមៃនអនុគមន៍េនះ ? 
ដំេǁះ្រǒយ 
រកតៃម្លអបបបរមៃនអនុគមន៍ )x(f  

1xx

)1xx(
)x(f 36

32




   
េយងីសំគល់េឃញីថ 1)o(f   កំនត់ ។ អនុគមន៍Ǖចសរេសរ ៖ 

1)
x

1
x(3)

x

1
x(

)1
x

1
x(

1
x

1
x

)1
x

1
x(

)x(f
3

3

3
3

3









  

ǂង 
x

1
xt   ែដល 2|t|   ឬ [;2[]2;]t    

េគបន 
1t3t

)1t(
)t(g)x(f 3

3




  ។ 

េយងីមន 23

3232

)1t3t(

)1t)(1t(3)1t3t()1t(3
)x('g




  

23

22

23

2332

)1t3t(

)2t2t()1t(3

)1t3t(

)1ttt1t3t()1t(3
)t('g











 

េបី 0)t('g   េគបន 1t   ឬ 02t2t2   
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សមមូល 31t;31t;1t 321   
េƽយ [;2[]2;]t   េនះេគទញ 31t   

េƽយ 0
)1t3t(

)1t(3
23

2




  ្រគប់ [;2[]2;]t   
េនះ )t('g  មនសញញ ដូច 2t2t2   ។ 
្រតង់ចំនុច 31t   អនុគមន៍ )t('g  ប្តូរសញញ ពី )(  េទ )(  
នឱំយ )t(g  មនតៃម្លអបបបរម្រតង់ 31t   

គឺ 332)32(3
32

3
)31(g 


  

ដូចេនះតៃម្លអបបបរមៃន f  គឺ  332   ។ 
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លǓំត់ទី១៥ 
េគឲយសមីករ  3 2x 2x x 7 0     មនឬសបីǂងេƽយ , ,    
 ចូរគណនតៃម្លេលខ 2 2 2

1 1 1
A

(1 ) (1 ) (1 )
  

    
 ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 
គណនតៃម្លេលខ 2 2 2

1 1 1
A

(1 ) (1 ) (1 )
  

    
  

ǂង  3 2f (x) x 2x x 7    មនឬសបីǂងេƽយ , ,  ។ 
េគǕចសរេសរ f (x) (x )(x )(x )       
េគបន lnf (x) ln(x ) ln(x ) ln(x )          
េធ្វេីដរេីវេលអីងគទងំពីរៃនសមភពេនះេគបន ៖ 
 f '(x) 1 1 1

f (x) x x x
  

    
  ។ 

េធ្វេីដរេីវម្តងេទៀតេលីសមភពេនះេគបន ៖ 

 
2

2 2 2 2

f ''(x)f (x) [f '(x)] 1 1 1

f (x) (x ) (x ) (x )


   

    
   

យក x 1  េគបន 
2

2 2 2 2

f ''(1)f (x) [f '(1)] 1 1 1

f (1) (1 ) (1 ) (1 )


   

   
   

េគទញបន 
2

2

f ''(1)f (1) [f '(1)]
A

f (1)


    ។ 

េគមន f (1) 1 2 1 7 7       



េដរេីវៃនអនុគមន ៍
	

 

	

េរៀបេរៀងេƽយ លឹម ផលគុន	 Page	142	

	

2f '(x) 3x 4x 1     េនះ f '(1) 3 4 1 0     
េហយី f ''(x) 6x 4   េនះ f ''(1) 6 4 2    

េគបន 
2

2

(2)( 7) 0 2
A

( 7) 7

 
  


 

ដូចេនះ 2 2 2

1 1 1 2
A

(1 ) (1 ) (1 ) 7
   

    
  ។ 
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លǓំត់ទី១៦ 
េគឲយអនុគមន៍  កំណត់េƽយ ៖ 

  
មន្រកប (  ជប៉Ǎ៉ែម៉្រតពិត ) ។ 
ចូរកំណត់សមីករបនទ ត់េថរ  មួយែដលប៉ះនឹងែខƞេកង  
ជនិចច្រគប់តៃម្ល   ។ 
ដំេǁះ្រǒយ 
កំណត់សមីករបនទ ត់េថរ  
 េគមន   
 ǂង  ជបនទ ត់េថរែដលប៉ះនឹង  ្រតង់ចំនុច 
  ចំេពះ្រគប់  ។ 

សមមូលេគបន  

េƽយ  

េគបន  

សមមូល  

្របពនធ័េនះពិត  លុះ្រǂែត ៖ 

f
3 2

mf (x) x (m 4)x 2(2m 3)x 4m 3      

m(c ) m

( ) m(c )

m

( )
3 2

mf (x) x (m 4)x 2(2m 3)x 4m 3      

( ) : y x    m(c )

o 0 0M (x , y ) m IR

0 0

0

f (x ) x

f '(x )

 



 
 

2f '(x) 3x 2(m 4)x 2(2m 3)    
3 2
0 0 0 0

2
0 0

x (m 4)x 2(2m 3)x 4m 3 x

3x 2(m 4)x 2(2m 3)

 



        


    
3 2 2
0 0 0 0 0 0

2
0 0 0

x 4x 6x x 3 m(x 4x 4)

3x 8x 6 m(2x 4)

 



        


    
m IR 
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ǂមសមីករ (2)និង(4) េគទញបន  ។ 
ǂមសមីករ (3) េគបន នឲំយ  
ǂម  េគបន  នឲំយ  ។ 
ដូចេនះ   ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3 2
0 0 0 0

2
0 0

2
0 0

0

x 4x 6x x 3 0 (1)

x 4x 4 0 (2)

3x 8x 6 0 (3)

2x 4 0 (4)

 



      


  


   
  

0x 2
23(2) 8(2) 6 0    2 

(1) 8 16 12 4 3 0      3 

( ) : y 2x 3  
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លǓំត់ទី១៧ 

េគឲយអនុគមន៍  កំណត់េƽយ  
ែដល  ជប៉Ǎ៉ែម៉្រត និង  ។ ជ្រកបǂង  ។ 
ក/ចូរ្រǒយថ ជអនុគមន៍េកីនជនិចចេលីែដនកំណត់របស់Ǐ។ 
ខ/កំណត់សមីករបនទ ត់នឹងមួយែដលប៉ះ ជនិចច្រគប់ ។ 
ដំេǁះ្រǒយ 
ក/្រǒយថ ជអនុគមន៍េកីនជនិចចេលីែដនកំណត់របស់Ǐ 

េគមន    
ែដនកំណត់  
េដរេីវ  ៖ 

 

ដូចេនះ  ជអនុគមន៍េកីនេលីែដនកំណត់   ។ 
 
 

f
2(3m 1)x m m

f(x)
x m

  



m m 0 m(H ) f

f

m(H ) m

f
2(3m 1)x m m

f(x)
x m

  




fD IR { m}  

2

2

2 2

2

2

f2

(3m 1)(x m) (3m 1)x m m
f '(x)

(x m)

(3m 1)x 3m m (3m 1)x m m

(x m)

4m
0 x D ; m 0

(x m)

     




      




    


f fD
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ខ/កំណត់សមីករបនទ ត់នឹងមួយែដលប៉ះ ជនិចច្រគប់ ៖ 
ǂង  ជបនទ ត់ែដល្រតូវរក ។ 
សមីករǕប់សីុសចំណុច្របសព្វរǏង និង  

  

េដីមបឲីយបនទ ត់  ប៉ះនឹង  លុះ្រǂែតសមីករ(1)មនឬស 
ឌុបចំេពះ្រគប់តៃម្ល  េពលគឺ  ្រគប់   ។ 

 

 សមមូល  

េគទញបន   ឬ    ។ 
ដូចេនះ   នងិ  ។ 
 
 
 

m(H ) m

(d) : y ax b 

(d) m(H )
2

2

2 2

2 2

(3m 1)x m m
ax b

x m

(x m)(ax b) (3m 1)x m m

ax (am b)x bm (3m 1)x m m

ax (am 3m b 1)x (bm m m ) 0 (1)

  
 


     

      

       
(d) m(H )

m 0  m
2 2

2 2 2

(am 3m b 1) 4a(bm m m )

(a 10a 9)m 2(a 3)(b 1)m (b 1)

       

       

m IR : 0   

2

2

a 10a 9 0

(a 3)(b 1) 0

(b 1) 0

   


  
  

a 1,b 1  a 9 , b 1 

1(d ) :y x 1  2(d ): y 9x 1 



េដរេីវៃនអនុគមន ៍
	

 

	

េរៀបេរៀងេƽយ លឹម ផលគុន	 Page	147	

	

លǓំត់ទី១៨ 
េគឲយអនុគមន៍  កំណត់េƽយ ៖ 

  មន្រកបតំនង   

(   ជប៉Ǎ៉ែម៉្រត និង   )  ។ 
ក/កំណត់សមីករǕសីុមតូតេ្រទតៃន្រកប  ។ 
ខ/កំណត់សមីករប៉Ǎ៉បូលនឹង  មួយែដលប៉ះនឹងǕសីុមតូត 
 េ្រទតៃន្រកប ជនិចច្រគប់   ។ ចូរសង់  ។ 
ដំេǁះ្រǒយ 
ក/កំណត់សមីករǕសីុមតូតេ្រទតៃន្រកប   

េគមន    

េគបន   េƽយ  
ដូចេនះបនទ ត់  ជǕសីុមតូតេ្រទត 
របស់ែខƞេកង  ǂង   ។ 
ខ/កំណត់សមីករប៉Ǎ៉បូលនឹង  ៖ 
ǂង  ជប៉Ǎ៉បូលនឹងែដល្រតូវរក ។ 
សមីករǕប់សីុសចំណុច្របសព្វរǏង  និង  ៖ 

f
2 2(2m 1)x (m 1)x 4

f (x)
x

   
 m(c )

m
1

m
2

 

m(c )

(P)

m(c ) m (P)

m(c )
2 2(2m 1)x (m 1)x 4

f (x)
x

   


2 4
f (x) (2m 1)x m 1

x
    

x

4
lim 0

x


2(d) : y (2m 1)x m 1   

m(c ) f

(P)
2(p) : y ax bx c  

(P) (d)
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េដីមបឲីយ  ប៉ះនឹង ជនិចច្រគប់ លុះ្រǂែតសមីករ  
មនឬសឌុបជនិចច្រគប់  េពលគឺេគ្រតូវឲយ ្រគប់ ។ 
េគមន  

   
 

េដីមបឲីយ ្រគប់ លុះ្រǂែត  

េគទញបន   ។ 
ដូចេនះ   ជប៉Ǎ៉បូលែដល្រតូវរក ។ 
សង់ប៉Ǎ៉បូល  
  
 
 
 
 
 
 

2 2

2 2

ax bx c (2m 1)x m 1

ax (b 2m 1)x m c 1 0 (1)

     

      

(d) (P) m (1)

m 0  m
2 2(b 2m 1) 4a(m c 1)      

2 2 2(b 1) 4m(b 1) 4m 4am 4ac 4a        
2 2(4 4a)m 4(b 1)m [(b 1) 4ac 4a]        

0  m
2

4 4a 0

b 1 0

(b 1) 4ac 4a 0

  


 
    

a 1 , b 1 , c 1  
2(P) : y x x 1  

2(P) : y x x 1  

2 3 4-1-2-3-4

2

3

4

5

6

-1

0 1

1

x

y
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លǓំត់ទី១៩ 
េគឲយប៉Ǎ៉បូល  
ក/កំណត់កូអរេƽេនៃនកំពូល និង កំណំុរបស់  រចួសង់  

កនុងត្រមុយអរតូណរម៉ល់  ។ 
ខ/េគគូសបនទ ត់  មួយមនេមគុណ្របប់ទិស េចញពី 
ចំណុចនឹង មួយ ។ បនទ ត់ កត់  បនពីរចណុំច និង ។ 
កំណត់កូអរេƽេនៃនចំណុចនឹង  េដីមបឲីយបនទ ត់ប៉ះ ្រតង់ 
ចំណុច  និង  ែកងនឹងគន ជនិចច្រគប់តៃម្ល  ។ 
ដំេǁះ្រǒយ 
ក/កំណត់កូអរេƽេនៃនកំពូល និង កំណំុរបស់  ៖ 
េគមន  ឬ   ។ 
េƽយេ្របៀបេធៀបជមួយសមីករ  

េគទញ   ។ 
ដូចេនះកូអរេƽេនកពូំល  

និងកំណំុ   ។ 
ខ/កំណត់កូអរេƽេនៃនចំណុចនឹង  ៖ 
 
 

2(P) : y x 4x 5  

(P) (P)

(o, i , j )
 

(d) m

I (d) (P) A B

I (P)

A B m

(P)
2 2y x 4x 5 (x 2) 1      2(x 2) y 1  

2(x h) 4p(y k)  
1

h 2 , p , k 1
4

  

S(h ,k) S(2 ,1)

5
F(h,k p) F(2; )

4
 

I
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ǂង  ជចំណុចនឹងែដល្រតូវរក ។ 
សមីករបនទ ត់  
សមីករǕប់សីុសចំណុច្របសព្វរǏង  និង  ៖ 

  ឬ 
 

េមគុណ្របប់ទិសៃនបនទ ត់ប៉ះ  ្រតង់  និង  គឺ ៖ 
  នងិ  ។ 

េដីមបឲីយបនទ ត់ប៉ះ ្រតង់ចំណុច  និង  ែកងនឹងគន ជនិចច 
្រគប់តៃម្ល លុះ្រǂែត   ្រគប់   ។ 

I( , ) 

(d) : y m(x )   

(d) (P)
2x 4x 5 mx m     
2x (m 4)x m 5 0 (1)      

(P) A B

A Ay ' 2x 4  B By ' 2x 4 

(P) A B

m A By ' .y ' 1  m

2 3 4 5 6-1

2

3

4

-1

0 1

1

x

y



េដរេីវៃនអនុគមន ៍
	

 

	

េរៀបេរៀងេƽយ លឹម ផលគុន	 Page	151	

	

េគបន  
             
េƽយ  និង  ជឬសៃនសមកីរ (1) េនះǂម្រទឹស្តីបទែវយត 

េគបន  

យក (2) និង (3) ជួសកនុង (1) េគបន ៖ 

 

សមីករេនះេផទȣងផទ ត់្រគប់  លុះ្រǂែត  

េគទញ   ។  ដូចេនះ   ។ 
 

Ω 
 
 
 
 
 
 
 

A B(2x 4)(2x 4) 1   

A B A B4x x 8(x x ) 17 0 (1)   

Ax Bx

A B

A B

x x m 4 (2)

x x m 5 (3) 

  
   

4(m 5) 8(m 4) 7 0

(4 8)m 4 5

 
 

     
  

m
4 8 0

4 5 0



 

  
5

2 ;
4

   
5

I(2 , )
4


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ជំពូកទី៥ 

លǓំត់អនុវត្តន៍ 

១-ចូរគណនេដរេីវៃនអនុគមន៍ខងេ្រកម ៖ 
 1/  2/  

 3/  4/  

 5/  6/  

 7/   8/    

 9/  10/  
២-គណនេដរេីវៃនអនុគមន៍ខងេ្រកម ៖ 

 1/  2/  

 3/  4/  

 5/  6/  

៣-គណនេដរេីវៃនអនុគមន៍ខងេ្រកម ៖ 

 1/  2/  

 3/  4/  

3y 3cos x cos x  3y sin xcos 3x

4y sin4xcos x
sinx

y
1 sinx




cosx
y

1 cosx



sin x cos x

y
sin x cos x





2 31 1

y tan x tan x
2 3

 
1 tan x

y
1 tan x





y x cot x  4y cot x

x

x

e 1
y

e 1





2 xy (x x 1)e  

x2
y e 3 2xy x e

2 xy (x x)e 
2x 2xe e

y
2




x ln x
y

x




2

lnx
y

x


y 1 x x ln x  
x 1

y ln
x 1





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៤-េគឲយអនុគមន៍ ( )
2

q
y f x x p

x
   


  ែដល 2x   ។ 

កំណត់ពីរចំនួនពិត p និង q េដីមបឲីយអនុគមន៍ f  មនអបបបរម
េធៀបេសម ី3 ្រតង់ 3x   
៥-េគឲយអនុគមន៍ 3 2( )y f x x ax bx     
កំណត់តៃម្ល a  និង b  េដីមបឲីយអនុគមន៍ f  មនបរមេធៀប្រតង់ 

1x   និង 3x   ។ 
៦-េគឲយអនុគមន៍ 2 1( ) xy x px q e      
កំណត់ចំនួនពិត p និង q េដមីបឲីយអនុគមន៍ f  មនអតិបរមេធៀប
េសមី 3 ្រតង់ 1x   ។ 
៧-េគឲយអនុគមន៍ 3 2y ax bx cx d     
កំណត់ចំនួនពិត , , ,a b c d  េដីមបឲីយ f  មនអតិបរមេធៀបេសមី 2 
្រតង់ 1x   និងអបបបរមេធៀបេសម ី 2  ្រតង់ 3x   ។ 
៨-េគឲយអនុគមន៍ 3( )y f x x px q      
កំណត់ចំនួនពិត p និង q េដមីបឲីយអនុគមន៍ f  មនតៃម្លអតិបរម
េសមី 4 ចំេពះ 1x    ។ 
៩-េគឲយអនុគមន៍ 3 2( )y f x ax bx cx d       
កំណត់ចំនួនពិត , ,a b c  និង d  េដមីបឲីយអនុគមន៍ f  មនតៃម្លអតិ
បរមេសមី 0 ចំេពះ 1x   និងមនតៃម្លអបបបរមេធៀបេសមី 4  
ចំេពះ 3x   ។ 
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១០-េគឲយអនុគមន៍ 4 3 2( )y f x x ax bx cx d        
កំណត់ចំនួនពិត , ,a b c  និង d  េដមីបឲីយអនុគមន៍ f  មនតៃម្លអបប
បរមេសមី 1 ចំេពះ 1x   និងមនតៃម្ល អតិបរមេធៀបេសមី 2 ចំេពះ 

2x   ។ 

១១-េគឲយអនុគមន៍ 
8

2

(1 )

1

x x
y

x





  ែដល 1x     នងិ 1x    ។ 

ក)ចូរ្រǒយថ 
2 8 10

2 2

1 9 7
'

(1 )

x x x
y

x

  



  

ខ)ទញបញជ ក់ថ 
2 8 10

2 4 6
2 2

1 9 7
1 3 5 7

(1 )

x x x
x x x

x

  
   


  ។ 

គ)ចូររករូបមន្តស្រមប់គណន 
2 4 6 21 3 5 7 .... (2 1) nS x x x n x         ។ 

១២-េគឲយអនុគមន៍ 
71

1

x
y

x





  ែដល 1x    ។ 

ក)ចូរ្រǒយថ 
6 7

2

1 7 6
'

(1 )

x x
y

x

 



  

ខ)ទញបញជ ក់ថ 
6 7

2 3 4 5
2

1 7 6
1 2 3 4 5 6

(1 )

x x
x x x x x

x

 
     


  ។ 

គ)ចូរ្រǒយបញជ ក់ករណីទូេទ  
1

2 3 1
2

1 ( 1)
1 2 3 4 ...

(1 )

n n
n n x nx

x x x nx
x


   

     


  ។ 
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១៣-េគឲយអនុគមន៍ sin cosy x x   
ក)គណនេដរេីវ 'y  និង ''y  
ខ)្រǒយបញជ ក់ǂមកំេណីនថ  

( ) sin( ) cos( )
2 2

n n n
y x x

 
     

១៤-េគឲយអនុគមន៍ 3( 1) xy x e   
ក)គណនេដរេីវ 'y  និង ''y  
ខ)្រǒយបញជ ក់ǂមកំេណីនថ ( ) 33 ( 1 )

3
n n xn

y x e    ។ 

១៥-មនអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 
2

2
( )

2 3 4

x px q
f x

x x

 


 
 

កំណត់តៃម្ល p និង q េដីមបឲីយ f  ជអនុគមន៍េថរេលី IR ។ 
១៦-មនអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ  

3
2( ) ( 1) (5 1) 2 3

3

x
f x m x m x m        
កំណត់តៃម្ល m  េដីមបឲីយ f  ជអនុគមន៍េកីនជនិចចេលី IR ។ 
១៧-េគឲយអនុគមន៍ 2 2

( )
1

mx m
y f x

x m

 
 

 
  

សិកǜទិសេǮអេថរភពៃនអនុគមន៍ f ǂមតៃម្ល ៃនប៉Ǎ៉ែម៉្រត m  ។ 
១៨-មនអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 

3
2( ) ( 1) (3 1) 2

3

mx
f x m x m x m        
កំណត់តៃម្ល m  េដីមបឲីយ f  ជអនុគមន៍ចុះជនិចចេលី IR ។ 
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១៩-េគឲយអនុគមន៍ (2 3) 5 6
( )

m x m
y f x

x m

  
 


  

សិកǜទិសេǮអេថរភពៃនអនុគមន៍ f  េទǂមតៃម្លេផƞងៗៃនប៉Ǎ៉
ែម៉្រត m  ។ 

២០-េគមនអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 
2

2

3 2 3
( )

1

x x
f x

x

 



 

ក-គណនេដរេីវ 'f  រចួសិកǜសញញ របស់Ǐ ។ 
ខ-កំណត់តៃម្លអតិបរមេធៀប និង អបបបរមេធៀបៃន f  ។ 
គ-ចូរបញជ ក់ចេន្ល ះែដល f  ជអនុគមន៍េកីន  និង ចេន្ល ះែដល f  
ជអនុគមន៍ចុះ ។ 

ឃ-ចូរេ្របៀបេធៀបចំនួន 
2

2

3cos 2cos 3
10 10

1 cos
10

A

 



 



  និង 

2

2

3cos 2cos 3
11 11

1 cos
11

B

 



 



 

២១-េគមនអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 
2

2

(1 )
( )

1

x
f x

x





  

ែដល x ។ 
ក)គណនេដរេីវ '( )f x  និង សិកǜសញញ របស់Ǐ ។ 
ខ)កំណត់តៃម្លអតិបរមេធៀប និង អបបបរមេធៀបៃនអនុគមន៍ f   
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គ)ចូរេ្របៀបេធៀបចំនួន 
4

2

4sin
5
2

1 cos
5

A






  នងិ 
4

2

4sin
7
2

1 cos
7

B






 ។ 

២២-េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 
3

2
( )

3 3 1

x
f x

x x


   
 ែដល x ។ 
ក) គណនេដរេីវ '( )f x  រចួទញថ f  ជអនុគមន៍េកីនេលី   ។ 
ខ)បង្ហ ញថ f  មនអនុគមន៍្រចស់មយួǂងេƽយ 1f   រចួ
កំណត់ 1( )f x  ។ 
គ)គណនេដរេីវៃន 1( ) ( )g x f x  ។ 

២៣-េគមនអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 
2

( )
ax bx c

f x
x d

 



  

ែដល 0 , , , ,a a b c d IR  ។ 
កំណត់េលខេមគុណ , ,a b c  និង d  េƽយដងឹថ f  មនតៃម្លអតិ
បរមេធៀបេសមី 1 ចំេពះ 1x  និងមនតៃម្លអបបបរមេធៀបេសមី 3 
ចំេពះ 3x   ។ 

២៤-េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 
3

2

3
( )

3 1

x x
f x

x




  
 ែដល x ។ 
ក)ចូរ្រǒយថ f  ជអនុគមន៍េកនីេលី   ។ 
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ខ)បង្ហ ញថ f  មនអនុគមន៍្រចស់មយួǂងេƽយ 1f   រចួ
កំណត់ 1( )f x  ។ 
គ)គណនេដរេីវៃន 1( ) ( )g x f x  ។ 

២៥-េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ 
3

( )
3

x
f x x   

ក)គណនេដរេីវ '( )f x  និង សិកǜសញញ របស់Ǐ ។ 
ខ)កំណត់តៃម្លអតិបរមេធៀប និង អបបបរមេធៀបៃនអនុគមន៍ f   
គ)ចូរេ្របៀបេធៀបចំនួន 31

cos cos
3 2 7 2 7

A
 

     

និង 31
cos cos

3 3 3 3 3
B

 
   ។ 

២៦-េគឲយអនុគមន៍ f  កំណត់េƽយ  
4 3 2( ) 8 22 24 7f x x x x x     ែដល x ។ 

ក)គណនេដរេីវ '( )f x  រចួេƽះ្រǒយសមីករ '( ) 0f x   ។ 
ខ)ចូរកណំត់កូអរេƽេនៃនចំណុចបរមេធៀបៃន f  ។ 
គ)ចូរេ្របៀបេធៀបតៃម្ល (1.123)f  និង (1.124)f   រចួតៃម្ល 

(2.345)f  និង (2.346)f   ។ 
 

 
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ឯកǒេយង 
 

១-េសៀវេភគណិតវទិយថន កទី់១២ (ករំតិមូលƽ្ឋ ន) របស់ 
 ្រកសួងអប់រ ំយុវជន និងកǔី (េបះពុមពឆន ២ំ០១១) 
២-េសៀវេភគណិតវទិយថន កទ់ី១២ (ករំតិខពស់) របស់ 
 ្រកសួងអប់រ ំយុវជន និងកǔី (េបះពុមពឆន ២ំ០១១) 
៣-Calculus single variable 
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